
Colle de mathématiques semaine 20 ATS

Étude locale d’une fonction
Notion de limite, finie ou infinie, pour f : I → R en

a ∈ R, élément ou extrémité de I.
Limite à droite, limite à gauche.
Continuité ou prolongement par continuité en a réel.
Opérations sur les fonctions admettant une limite finie

ou infinie en a.
Passage à la limite dans une inégalité.
Théorème d’encadrement.
Théorème de la limite monotone.
Relations d’équivalence, relation de négligeabilité.

Développements limités usuels.

Pour f : I → R, dérivabilité en a ∈ I.
Tangente au point d’abscisse a pour la courbe d’équa-

tion y = f (x).

Notations f (x) −→
x→a

`, lim
x→a

f (x) = `.

Pour a ∈ I, f est continue en a si elle admet une limite
finie en a ; pour a /∈ I, f se prolonge par continuité en a
si elle admet une limite finie en a.

Cas où f ≤ g au voisinage de a et lim
x→a

f (x) = +∞.

Équivalents en 0 de sin (x), tan (x), 1− cos (x), ex − 1,
ln (1 + x), (1 + x)

α − 1.
Croissances comparées en +∞.
Développements limités à tout ordre en 0 de exp, ch,

sh, cos, sin, x 7→ 1

1− x
, x 7→ (1 + x)

α, x 7→ ln (1 + x),
ainsi que celui de tan à l’ordre 3.
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