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DEVOIR MAISON N°7
A RENDRE POUR LE MERCREDI 7 JANVIER 2026

Exercice

A+ oy — z =1
Résoudre le systeme : ¢ (A—1)z + 2y — z =
r — y + z =0
Discuter selon les valeurs de A.

Probleme

1 Etude d’une suite récurrente

Dans ce probléme, on étudie 1’équation notée (E)
Vn €N, upio — Upi1 — 2u, = 2"

d’inconnue la suite (u,)neny notée plus simplement (u,,).

On note (H) I’équation homogene associée c’est-a-dire :
Vn €N, upio — Upi1 — 2u, = 0.

On note Sg l'ensemble des suites solutions de (E) et Sy 'ensemble des suites solutions de (H).
1. Résoudre 'équation (H).
2. Soit (vy,) la suite définie par, pour tout n € N, v,, = (an + 5)2".
Pour quelle(s) valeur(s) de v et 3, la suite (v,,) est-elle solution de (E)?
3. Soit (vy) la suite définie par, pour tout n € N, v, = §2".
Montrer que (u,) € Sg <= (u, — v,) € Sh.

4. En déduire ’ensemble Sg.

7 . : .
5. En prenant up =1 et uy = 3 déterminer 'expression de la suite (uy,).

2 Calcul d’une somme

Soit z € Ret n €N.

1. Calculer Z P
k=0
r— (n+ 1) 4 ngt?
(-2

2. En déduire que Z kat =
k=0

(on pensera a la dérivée).

n
3. Calculer Z uy ou (uy,) est la suite obtenue a la question 5 de la partie 1.
k=0
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