LyCcEE FENELON BCPST1
ANNEE 2023-2024 A. PANETTA

DEVOIR MAISON N°1
A RENDRE POUR LE VENDREDI 15 SEPTEMBRE 2023

Exercice 1. Pour tout n € N, on appelle n-eme nombre de Fermat le nombre
F,=2"+1.
1. Montrer que pour tout n € N*, on a

FQXF1><"'XFn_1:Fn—2.

2. Soient k,n deux entiers naturels tels que 0 < k& < n. Dans cette question, on suppose
qu’il existe un nombre premier p qui divise F}, et F,.

(a) En utilisant le résultat de la question précédente, montrer que p divise 2.
(b) En déduire que p = 2.

(c) Aboutir a une contradiction. Qu’a-t-on ainsi démontré ?

Exercice 2. On consideére la suite de Fibonacci (u,)nen définie par

Ug = 0
U1l = 1
Vn € Nyupio = Upiq + Up.

5 n
Montrer que pour tout n € N, u,, < (5) .

Exercice 3. Déterminer toutes les fonctions f continues sur R telles que

vz €R, f(z) = (f(x))"



