Fiche de calcul n°1

038A

Calcul de limites (1). Suites et fonctions.

Prérequis

Suites et fonctions usuelles.

Propriétés des limites avec les opérations.

Théoréme de comparaison. Théoreme des gendarmes.

Avant la premiére année.
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Calculer la limite des suites (u,) définies par les expressions suivantes.
2 —n?
2
n=n"— 2 d) Up=——= i
a) U, =n"-—n-+ ) u o
12 9 _9-n
b =4——4— ... =
) Un - + 2 e) uUp s
c) up,=2"-3" ............... ) wn=—5n>+(—=1)"n% ......
00
Calculer la limite des suites (u,) définies par les expressions suivantes.
n?+1 4" +1
B TR ceeeiiiiaiias d) Up=——
2) 303 4 ) un =55,
9_2
D) tp = VAT =T €) Uy =
2" (3)
c) U, =2"-=3"" ... £ un= (=
(=5)"+1
Calcul 1.3 000
Calculer les limites des fonctions suivantes aux valeurs indiquées.
-3
a) Limite de f(z) = Ll quand z tend vers 17 ... .
z —
b) Limite de f(z) = vz +1— 2 quand x tend vers 400 .......coiiiiiiiiiiiiii
x? —
¢) Limite de f(z) = 5 quand  tend Vers —00 ...
rT—z
x? —
d) Limite de f(z) = T~z quand x tend vers 1 ....... .. i
x? x?
e) Limite de f(x) = po e quand x tend vers 400, ...
Calcul 1.4 00
Calculer les limites des fonctions suivantes aux valeurs indiquées.
3
1
a) Limite de f(z) = xxil quand x tend vers —1 ... ...
b) Limite de f(z) =« — sin(z) quand z tend vers —0o ..ot
2
¢) Limite de f(z) = Lc.)s(x) quand x tend Vers 400 ...
x — 2sin(x)
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Réponses mélangées

0 -1 0 2 —00 0 2 —00 ; —00

—00 3 0 +00 0 —0o0 —4 —00 +00 4

» [Réponses et corrigés page |3|
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Réponses

n—-+4oo
2
1.1 b) lim —=0et lim — =0 donc 4—-—+— — 4
n—+oo N n—+oo N ne n—+oo
.................................................... 2 R
1.1 ¢) Up = 2 3"—73"<17(7) ) — —0
3 n—-+oo
—n? 1— -2
11d) wp=2o--1 o 0
n +3 n ]‘+ﬁ n—+oo
927" 2 . N
1.1¢) u"_3*n+3n_>—+>oo§ car ngrfoo2 =0 et ngrfoo?) =0

1.2 a) Un, — = — X n — 0
3713 —4 3713 ( — %) 3n ( — 43) n—-+4oo
n+l-—n 1
1.2 b Un =VNn+1—+/n= = — 0
) v Vn+l+y/n  Vn+1+4+/nnotoeo
1.2 ¢) 2" = 400 et 3" — 0 donc 2" -37" — 400
n—-+oo n—-+oo n—-+oo

4"+ 1 4\ 14477
L2d)  un=5—5 *<§) 123" notee 0
2
1.2 ¢) lim 2—==2 et lim 2" — = +o0
n—-+oo n n—-+oo
1.2 f) un—?’ EL ) { )n ( ‘l‘)n:—> 0

Fiche n° 1. Calcul de limites (1). Suites et fonctions. 3



1.3 a) lim z—1=0" e lim z—3=-3(<0)donc lim f(z)=—o0
z—1+t z—1t z—1t
1 1 . 1
1.3 b) f@y=vVz+l—-z=—-z|1—/ -+ = —% —00 car lim =4+ —==0
22 | zo+4oo z—too T = X2
2 2 1 1
‘-1 x - -z -z
1.3 -~ - —1
) r—a? -2 1-1 1—2 ao-o0
2
x?—1 (z+ 1) (Ve +1)(Vz—1)
1.3d = = — = — 1 1) — —4
)@= e @+ DVE+1) =
2 2 3,2 3., 2 2
T T >+ -+ 2z
1.3 = - = = — 2
) @) x—1 z+1 (z—1D(z+1) 22 —1 a—+o
1.4 a) f(ar)*x?’—’_1 P —z+1 — 3
) T orx+1 z——1
1.4 b) fe)<z+1 e z+1 — —0 (Théoréme de comparaison)
Tr—r—00
1 cos(x) .
1ac) fay=2zreos@ o1t Th 0y 2900 g gy 9@
x — 2sin(z) 1 4 25in(@) z—+too & z—+too 2w

x

(Théoréme de comparaison)
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