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Le symbole ¥
Indices de sommation

Changements d’indices

Sommes usuelles
Sommes de constantes (— Annezxe)

Sommes arithmétiques (— Annexe)
Sommes de carrés (— Annezxe)

Sommes géométriques (— Annezxe)

Propriétés des sommes
Linéarité
Associativité
Sommes télescopiques

Somme et ordre

Produits

Notation

Produits usuels (— Annezxe)
La fonction factorielle
Propriétés des produits
Produits télescopiques

Produit et ordre

Coefficients binomiaux
Définition (— Anneze)

Valeurs a retenir (— Anneze)

Symétrie des coefficients binomiaux (— Anneze)
Lemme du pion (— Annexe)

Formule de Pascal (— Anneze)

Triangle de Pascal (— Annexe)

Binéme de Newton (— Anneze)

Sommes multiples

. Sommes doubles rectangulaires

2. Sommes doubles triangulaires

3. Exemples d’autres sommes multiples



Annexes

2.1 Sommes de constantes : V(p,n) € N? avec 0 < p < n, VA € R, Z A=(n—p+1)A

k=p
n 1
2.2 Sommes arithmétiques : Vn € N*, Z b — %
k=1

- 1)(@2n+1

2.3 Sommes de carrés : Vn € N*, ZkQ _ n(n+1)(2n+1)
6
k=1
n 1— n+1
I o 1

2.4 Sommes géométriques : Vn € N, Vq € R, Z ¢ = 1—¢ siq#

4.2 Produits usuels :

e de constantes : V(p,n) € N? avec 0 < p < n, VA € R, H N\ = \n—ptl

k=p
n

e d’entiers consécutifs : Vn € N*, H k=1x2x..xn=nl!

k=1
i !
V(p,n)ENzaveclgpén,Hk:px(p—i—l)x.,,xn: n~1'
i (p—1)
5.1 Définition des coeflicients binomiaux :
n!
—— si0<<k<n,
Soient k et n deux entiers. On pose : (Z) =< kl(n—k)!
0 sinon.

5.2 Valeurs a retenir : Vn € N, ") = 1, ") = n, ") = M, ") =1
0 1 2 2 n

5.3 Symétrie des coefficients binomiaux : Vk € [0, n], (n) = (n ﬁ k)

5.4 e v pion 91 [0, (1) = 2 (2

1
5.5 Formule de Pascal : Si 0 < k& < n, alors : (Z) + ( " ) = <n+ )

k+1 k+1
5.6 Triangle de Pascal : On lit Z a 'intersection de la colonne k et de la ligne n.

k= o123 |4]5]|]6]7
n=0|1
n = 11
n=21]11]2]1
n=3]11]3] 3|1
n=4]11]41]6 |41
n= 1|5]10]10] 5 |1
n=6|11]16|1520|15] 6 |1
n=7]11]71]1213(3 21| 7|1

5.7 Binéme de Newton : ¥(a,b) € R®, Vn € N, (a+b)" =Y <Z) akpnF
k=0



