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Exercice 1 Cet exercice propose d’étudier, en fonction d’un paramétre « > 0, la nature (c’est-a-dire sa limite si elle existe)

de la suite définie par :
n
1
k=1
1. Soit a > 0 quelconque.

(a) Montrer que :
-«
n n
Vn>1, 5 <up < e

(b) En déduire la nature de la suite (uy)n>1 danslescasa>1let 0 <a <1
la valeur de la limite de u,, quand n tend vers +oo si elle existe.

2. Dans cette question, on considére le cas o = 1.

(a) Montrer que la suite (uy,)n>1 est croissante.

(b) Prouver que la suite (u,)n>1 est convergente.
)
)

(c

(d) En appliquant cette inégalité a z =

Montrer que In(1 + z) < z < —In(1 — z) pour tout = €] — 1, 1].

1
——, montrer que :
k+n d

<u, <In2

om +1
vn>1,1n( n )

n+1

(e) En déduire la limite de la suite (u)n>1-

2 ) T
Exercice 2 Déterminer un équivalent simple en +o0o de (x2 + 1) -1
72 —

: dans chacun de ces deux cas, préciser



