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’ Correction de la feuille_Exo_15 : Intégrales généralisées. ‘

Ex 1 : Intégrales de Riemann

1
Quel que soit « € R, la fonction f, : t —> o est continue sur | 0; +o0],

1) Sia=1,
la fonction Fy : ¢ — In(¢) est une primitive de f; sur ] 0; +o0[.

de plus }in(l) Fi(t) = -0 et lim Fi(t) = +o0
—

t—+o0

ol tooq
donc / —dt et / —dt sont divergentes
o t 1t

2) Sia#1,

tlfoz
la fonction Fy, : t — 1

est une primitive de f, sur ] 0;+o0|

3) 1% cas :Sia>1,(1-a<0)

1
sous cette condition : lim F,(t) = —oco et lim F,(t)=0 et Fy(l)=
t—0 t——+oo 1—«
Tl , ooy ooy 1
Quand « > 1, / — dt diverge et / — dt converge avec / —dt =
4) 2 cas: Sia< 1, (1—a>0)
1
sous cette condition :  lim F,,(t) =0 et lim F,(t) =400 et Fu(l)=
t—0 t—+o0 1 -«

T oo Foo ] 1
Quand « <1, / — dt converge et / — dt diverge avec / —dt =
0 to 1 te 1 to 1l -«

On résume les résultats dans le tableaux suivants (Avec C'V et DV).

a<0 0l<ax<l a=1 1<«

—dt (2% Ccv DV DV

+oo 1
/ —dt DV DV DV Cv
1




