BCPST 24

2025,/2026

’ Feuille Calculs_7 : La fonction de répartition a partir d’une densité.

Méthode. Comment déterminer la fonction de répartition a partir d’une densité ?

Dans tous les exercices suivants on donne f une densité de probabilité d’une variable aléatoire X,
On vérifiera rapidement avec une représentation graphique que f est bien une densité de probabilité.

Donner sa fonction de répartition Fx et tracer I'allure des deux représentations graphiques dans deux repéres.

f(t)=0 si t€]—o0,—1f Fx(t) = si te]—o0,—1]
Ex1: Fy== si te]—1,1] donc Fx(t)=_...... si te]—1,1]
ft)=0 si te]l;+oof Fx(t)=....... si ¢ €]l;+oof
Cf OFX
Ft)=0  si te]—oo,—1] Fx(t) = si €] —o0,—1]
f(t)=t+1 si tG]—l,O[ Fx(t)=..... si tE]—l,O]
Ex 2: donc
fO)=1—t si te€]0,1] Fx(t)=..... si t€]o, 1]
FB)=0  si tell;4oo Fx(t)=..... si ¢ €]L;+oo]
Cf CFX
{f@:a si te]—o00,0] {Fﬂﬂ: ................ si t€]—o0,0]
Ex 3 : donc
f(H)=0 si t€]0;+oo] Fx(t)=..... it €]0; 4o0[
Cf CFX




ft)=0 si te€]—o0,—1] Fx(t)=_ ... si t€]—o0,—1]
f)=1 si tel-1,-34] Fx(t)=.... si te]—1,-1]
Ex 4 : f(t)=0 si te]—3, 4] donc Fx(®®)=...... si te]l-4,1]
fy=1 si tell 1] Fx(t) = si te]l g, 1]
f@®) =0 si te]l;4o0] Fx(t)=....... si ¢ €]l;+o00]
Cf C(FX
f)=0 si te€]—o0,0[ Fx(t)=......... si t€]—o00,0]
Ex 5: flt) = % si t€]0,v3] donc Fx(t)=....... si ¢ €]0,V3]
f&) =0 si te]V3;+oo] Ex(t) =i si ¢ €]V/3;+oo]
Cf CFX
f@)=0 i tel-ool] Fx(t) = si te€]-oo,1]
1 . _ g
Ex 6 : f@) = i si t€]1,9[ donc Fx(t)=....... si te€]l,9)
Ft)=0 si t€]9; +oo] Fx(t)=...... si t€]9;4o00]
Cf CFX
f®) =0 si t€]—o0,—1] Fx(t)=. ... si t€]—o0,—1]
i f)=vt+1 si te]—1,0] . Fx(t) = si te€]—1,0]
e f)=1—+t si te€lo,1] one Fx(t)=. ... si t€]0,1]
fit)y=0 si ¢ €]l;+00] Fx(t)=...... si t€]l;4o0]




f)=0 si t €] — 00,0 Ft) = P
Ex 8: 2 done { .............. ,

f(t) =texp (2) si t€]0;+oof Fx(t)=...... si ¢ €]0; oo
Cf CFX
ft)=0 si t€]—o00,0] Fx(t)=.......... si t €] —o00,0]
Ex 9: f(t) = QL\/E si t€l0,1] donc Fx(t)=..... si t€]0,1]
f@®) =0 si t€]l;+o00] Fx(t)=........ si t €]1;+o0]
Cf OFX
f(t)y=0 si 1 €] —00,0[ Fx(t) = . si t €] —00,0]
Ex 10 : 1 1 donc
r) = gow(-7) s el Fx() = St €0 oo
Cf CFX
Ex 11 : Soit # € R,
{f(t):O si te]—oo, 0 | Fx(t) = si €] —o0, 0]
onc
f)y=e"" si te]f,+oo Fx(t) = si t €], +oof
Cf C(FX
f(t):% si t €] —o0,—1] Fx(t) = si t €] — o0, 1]
Ex12: ¢ f(t)=0 si te]—1,1] donc Fx(t) = si t€]—1,1]
ft) = % si t€]l; oo Fx(t)=... ... si ¢ €]1;+o0]




