PREPA CONCOURS Feuille de calcul n° 08 Durée : xxxx min.

CH6 — Polynomes

[@1.] Soit u un réel tel que |u| < 2. Prouver que le polynéme X2 —uX + 1 posséde deux racines réelles
conjuguées et de module 1.

[Q2.] On considere la suite de polyndémes (H,,),>o de R[X ] définie par :
HO - 1
H]. =2X
VHZO Hn+2:2XHn+1—2(n+1)Hn

Calculer Hy, Hs.

[Q3.] Déterminer le terme dominant de H,, et prouver le résultat.

[Q4.] Soit I un intervalle non vide et f une fonction non constante continue sur I. Soit P un polynéme
tel que : Vt €I, P(f(t)) = 0. Montrer que P est nul.

[@5.] Soitn € N*, xo < x; < -+ < X, et . Montrer que pour tout entier i € {0...n}, il existe un
unique P; e R, [X] tel que : Vj € {0...n}, P; (xj) =0sii#j,etPi(x;)=1.
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