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Calcul de primitives - Réponses
TD Fiche 5

5 ; 5
1) -a- surR+,a:l—>%—a:3+2x%+%m§+C
-1 5
b- swr ICR*, 22—~ —+—+C
x 22
-c- surICR*,x»—)%x§+C
2) -a- surR,:v»—)%(3+2x2)%+C
-b- sur R, z — 7%(2 + cos(2:v))% +C
-1
-c- surR,x»—)m-‘r
-a- sur R,  — — Arctan(cosz) + C
-b- sur I CR*, z — In|e® —-1|+ C
-c- sur | — 00,0[, z — Arcsin(e®) + C

1
3) -a surR,zw— G ln(?)ar2 +1)+C

1
-b- sur R, x — — Arctan (i) +C

VB V5
R .—>11(2+5)+ L Arct (x>+c
-c- sur R, z — — In(z — Arctan [ —
2 V5 V5
1 \/6:1:
-d- sur R, z+— — Arctan | — | + C
VG ( 2 >
1 -2
4)  -a- surR\{—Z,Z},x»—)ZIH z+2'+0

1 7
-b- sur R\ {-2,2}, z — Zln|m+2\+zln|m—2\+0

—1

5)  -a- R\{i},z—» ——  4+C

) a- sur R\ {5}, = 2(2:1371)+
Exercice 3

3 — 22 4 2 2

2) V. R _— =z —-14 —=—-.

) Ve €R, z2 42 v +a:2+2
Exercice 4

1
1) sur R, z — 5 Arctan z(z? + 1) — g +C
1, 1 5y T2
2) surR,a}»—)gx Arctana:—l—éln(l-‘,-x)—?-l—c

Exercice 5

Exercice 6

)

N
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Exercice 1 Aprés avoir justifié leur existence, déterminer les primitives des fonctions suivantes

1
b sur R\ {1}, 2 51n|2x—1|—2x%1+0
1 _
6) -a- sur R\ {1,3}, 2+~ —In e 3'+C
2 z—1

9 1
-b- sur R\ {1,3}, z — 51n|a:—3|—51n|m—1\+x+0
-c- sur R\ {1,3}, 2 = 10In|z — 3| —In|z — 1| + 2z + C

1 1
7) -a- sur R,z 1 Arctan (:1: + 5) +C

1 1 1
-b- sur R, z — 0 Arctan (m + 5) + Z ~3 In(422 + 42 +
5)+C
1

1
8) -a- sur R, x+— 2% e2® v e +C

-b- sur R, z+— —x2e % —2xe % —3e~ % +C
1
9) -a- sur R, z+— —5® cos(2zx) + % sin(2z) + C

2

-b- sur R, z +— z“sinz + 2z cosxz — 2sinz + C

1
10) -a- sur R, z — geh(— cosz + 2sinz) + C

1
-b- sur R, z — 5 e~ (—cos(2x) + 2sin(2z)) + C
11) -a- sur R, z — —%cos?’x—f—C

2 1
-b- sur]R,mb—)sinm—gsin3x+gsin5x+0

1 1 3
-c- sur R, z — 2 sin(4x) — 1 sin(2z) + g +C

2
3) Primitives: x +— % — 4 V2 Arctan ) +CouC€eR.

(%

3) sur R}, =z — g(sin(ln x) —cos(lnz)) + C

1 Inz 1 1
4) sur R* |, x - +C
) - 1—nzn=1 (1—-n)2zgn-1

1
1) Changement de variable ¢t = cos u, puis aprés calcul les primitives sont : = — B e (V1—z2 —z)+C.

2) Une IPP, les primitives sont : z +— x sin® z + sinz — é sinz + % sin®z + C.
3) Plus dur. Chgt de variable : u = sht. Pour le changement de borne on aura besoin de résoudre :
z =shu & [....calcul faire..] & u = In(z + V22 + 1).
Les primitives sont : = — %xm + % In(z + \/W) +C.

4) On passe par les complexes, 22 e® sin(2z) = Im(x2 e(1+2D2) puis deux IPP,

les primitives sont z — 5($ —1)e*((—z+ 1) cosz + (z + 1)sinz) + C.

9) =22 3) In(1+v?2) 4) In3



Exercice 7

COST — &

1) Changement de variable u = cost, les primitives sont z — ot v = — et B = —

11
—In
V5

1
2) Changement de variable w = sin, les primitives sont x + In|cosz| — 3 In|1 — 2sin® z|

cosx — 3

sin x " sinz + cosx

/
u N s .
3) ———— =1+ ———  (forme —) pour le deuxiéme terme. Les primitives sont  — x + In|sinz — cosz| + C.
sinz — cosx sinz — cosx u

4) Trop difficile pour figurer dans cette fiche, on verra lorsque I’on aura la décomposition en éléments simples.

Exercice 8
1) On pose f(z) = ﬁ f est continue sur | — 1, +oo[ donc y admet des primitives.

Soit €] — 1, +oo], on pose u = /1 +t dans dt, alors

z t
/ V14t
2=14¢t donc t=u?’-1 donc dt=2udu.

t Vi+zx U271 Vitz 9
dt = — X 2udu =2 —1)d
| =] oxzwdu=2 [T @ - au

z t 2
dt = (V1 3 _2V1 c |
/ T 3( + ) +x+

2) On pose f(x) = . [ est continue sur [0, 1] donc y admet des primitives.

(I —x)?

Soit « € [0, 1], on pose u = , /1%~ dans/ 1/(1 AE dt, alors

2u
t =

d dt = —— du.
1+u2 one FETDE

Aprés quelques simplifications |...]

[ e[

/wit at =2 T Arct h >>+c
g — T n -
Ve 1—z 0 1-z

ﬁ. f est continue sur [1,4o0o[ donc y admet des primitives.

1+u2

3) On pose f(z) =

Soit z € [1,+00[, on pose u = v/t — 1 dans dt, alors

x 1
/ Vi—14+1
2—-¢t—1 donc t=u’+4+1 donc dt=2udu.

1 z—1 u
——dt =2 ——du
/\/t—1+1 / u2 +u+1
4z (1 (2 1 1 1
:2/ 1 Qu+l) 1 du
2u2+u+1  2( )2 + %
72/ 2 (1 (2u+1) 2
o 2u2+u+1  3(
JF

/ \/%4’1 V3

ln\x—i—\/x— |——Arctan< \/_ +C’.




