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COLLES DE MATHEMATIQUES DE M BACQUELIN

Montrer que u est périodique avec u la suite définie par wnio = V3up+1 — up, pour tout
entier naturel n.

Soit 2 un réel. Donner les natures des suites (u, ),ens €t (Up )nen+ de terme général définies

par :
n
1 lzn|
Pour tout entier naturel n non nul, u, = —— et v, = ——.

Soient a et b deux réels strictement supérieurs a 1. On étudie la suite numérique (vy,)n e N

V Un .
par (Vp)nen = ( 5= 1) avec (U ), e n définie par :
n €N

up = a, u; = b et pour tout entier naturel n, w, 1o = \/tup + /Uni1-

1. Montrer que, pour tout entier naturel n, u,, est bien défini et est supérieur a 1.
Unt1 + Un
2(2 + Un+2) ‘
3. En déduire que, pour tout entier naturel n, on a : |v,| < z, avec (z,),en la suite
définie par :

2. Vérifier que, pour tout entier naturel n, on a : v, 1o =

Tn41 Tn

3 3

et, pour tout entier naturel n, x,,o =

:‘ﬁ_l
2

4. Expliciter (z,), e n-

5. En déduire lim (uy,).
n——+00
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n

Etudier la convergence et la limite de la suite (Sp)nen+ définie par S,, = Z

1
k:1n+\/E

pour

tout entier naturel n non nul.

Soit (uy)nen la suite réelle définie par :

=

up = 1 et, pour tout entier naturel n, u, 3 = .
Uy + 2

1. Montrer que I'équation x = % d’inconnue z réel posseéde exactement une solu-
x
tion, que l'on notera c.
2. (up)nen est-elle bien définie 7

3. Soit (vp)nen la suite réelle définie par, pour tout entier naturel n, v,(u, —c) = 1.
Montrer que (v,)nen €st une suite arithmétique.

4. Expliciter le terme général de (u,)nen-

5. (up)nen est-elle convergente ?

Soit une suite (uy,)nen et un réel k de ]0, 1] tels que pour tout entier naturel n, |u, 1| <
k|u,|. Montrer que la suite (u,)nen est convergente et de limite nulle.
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n

Montrer que u et v ont méme limite avec u la suite définie par u,, = Z i pour tout
k=1

1
entier naturel n non nul et v la suite définie par v,, = u,, + —— pour tout entier naturel
nin

n non nul.

Soit (Un)nen €t (Vn)nen les deux suites définies par : ug = 1,v9 = 2 et, pour tout entier
Uy, + Un

naturel n, = —+ — et v,41 = . Soit m un entier naturel.

Un+1 Unp, Un
1. Montrer que u, > 0, v, > 0 et u, < v,.

2. En déduire que la suite (u,),en est croissante, la suite (v, )nen est décroissante et
qu’elles convergent vers la méme limite.

3. Etudier la suite (U, X Vp)nen et déterminer la valeur de la limite commune de
(un)nEN et (Un)nEN-

Soient (wy,)nen la suite réelle définie par :

2w, + 3

wo = 0 et, pour tout entier naturel n, w,; = ——.
wy, + 4

1. (wp)nen est-elle bien définie ?

2. Montrer que (wy,)nen €st une suite croissante.
w, — 1
Wy + 3

3. Soit (z,)nen la suite réelle définie par, pour tout entier naturel n : z, =

Montrer que (z,),en €st une suite géométrique.
4. Expliciter le terme général de (w,,)nen-

5. (wy)nen est-elle convergente ? Si oui, évaluer sa limite.



