Exercice 3

Les préférences d’un consommateur quand a la consommation
d’un panier compos¢ d’un bien A et d’un bien B sont
formalisées par la fonction d’utilité suivante : U(a,b)=a".b"
ou a représente la quantité consommee de A, b celle de B et ou
a et f sont des entiers strictement positifs.

On notera P, le prix unitaire du bien A et P celul du bien B. On
supposera que le consommateur alloue un revenu noté R a la
consommation de ce panier.

1. Montrer que les biens A et B sont imparfaitement
substituables pour ce consommateur.



2 conditions doivent étre vérifiées
1. Des paniers de biens différents permettent
d’atteindre un méme niveau d’utilité : On peut

. . L, 1
constater que tout panier de bien qui verifie b=—r73
a
permet au consommateur d’atteindre un niveau d’utilite

egal a 1.
2. Le niveau d’utilité du consommateur est nul si la
quantité consommeée de A ou la quantité consommé

de B est nulle, ce qu est bien le cas 1ci
U(0,b)= OetU(a,O) 0



2. Déterminer les fonctions de demande de ce
consommateur



Le consommateur ne choisit que les paniers de biens qui maximisent son utilit¢ et
donc qui vérifient : UmA/P ,=UmB/P, Cela signifie icl que

aa” 'b’IP,=pa“b’ /P, ce qui se simplifie en P,/P,=falab d’ou on

deduit que :
P, P, B . : -
a= PP “%b , une relation que I’on utilise b:P—ﬁa , une relation que ’on utilise
B
dans la contrainte budgetaire pour|dans la contrainte budgétaire pour

trouver la fonction de demande de bien
B :

2
R=P,a+P,b=P,—%b+P_b=bP

Ap, b </3
d’ou on déduit que la fonction de
demande de bien B est

R
B‘(P,,P,,R)=
( As LB ) PB(

a

b
car on constate que la demande de bien
B de ce consommateur ne dépend pas du
prix unitaire du bien A

+1)

B (PR

trouver la fonction de demande de bien
B :

R=P,a+P,b= Pa+PP/5a aP(1+g)

B
d’ou on déduit que la fonction de

demande de bien A est

AY(P,,P,,R)= R i
P,(1+%)
car on constate que la demande de bien
A de ce consommateur ne dépend pas du
prix unitaire du bien B

=A"(P,,R)




Conclusion : les fonctions de demande de chacun des
deux biens de ce consommateur sont :

R .
B‘(P,,R)= P (alf)*1 pour le bien B et
d _ R .
A (PA’R)_PA.(1+ﬁ/(x) pour le bien A

Remarque : on voit dans ces €quations que la demande
de A diminue avec le prix unitaire du bien A et la
demande du bien B diminue avec le prix unitaire du bien
B : donc A et B sont, nous le verrons, des biens typiques.

3. On suppose que a=pf. Déterminer I’équation de la
courbe d’Engel pour le bien A, qu’en déduisez-vous ?




S1 a=[3, la courbe d’Engel par le bien A est
AYR)=R/2 P,

C’est une droite qui passe par 1’origine, le bien A est un
bien normal pour le consommateur.



Exercice 4

Un consommateur consacre une partie de son revenu notée
R a la consommation de deux biens notés 1 et 2 (on note q
et . le nombre d’unités consommees de chacun des deux
biens) dont les prix unitaires sont respectivement p; et p..
On sait par ailleurs que les demandes de ce consommateur
sont

d » P> d
)

P
d,=R etqg,=9
: 6p, R.p,

Calculez et interprétez I’élasticité-revenu de chacun
des biens



Calcul de P’élasticité-revenu du bien 1 dont la

fonction de demande est (;[sz2 P2 :
6p,
Elasticité—revenudubien1:qf'.%=2R pz. K =2
qd, 6p, R? P>
6P,

Interprétation : s1 son revenu augmente de 1 %, ce
consommateur va souhaiter augmenter sa consommation
de bien 1 de 2 %. Le bien 1 est donc un bien supérieur
de luxe pour ce consommateur



Calcul de DPélasticité-revenu du bien 2 dont la
D1

fonction de demande est q§:9 :
R.p,
Elasticité —revenu du bien2=gq; . % =—9 12?1 R__ 1
q, R°p, 9P,

R.p,

Interprétation : quand son revenu augmente de 1 %, ce
consommateur désire diminuer sa consommation de
bien 2 de 1 %. Le bien 2 est donc un bien inférieur pour
c€ consommateur



Exercice 5

Soit un consommateur qui consacre un budget not¢ B a
la consommation d’un panier compos¢ d’un bien X et
d’un bien Y. Ses préférences sont caractérisées par la
fonction d’utilité suivante: U(x,y)=x°y° ou X
represente le nombre d’unités consommees de bien X et
y le nombre d’unités consommees de bien Y. On notera
px €t py les prix de chacun des deux biens.

1. Déterminez les fonctions de demande des biens X
etY



Pour déterminer les fonctions de demandes 1l faut partir de la condition
d’equilibre. Tout panier qui maximise la satisfaction de ce consommateur vérifie
Umx/px = Umy/py, ce qui donne, compte tenu de la fonction d’utilité¢ de ce

consommateur : 2X.y*/px = 3x2.y*/p,

En simplifiant cette expression on trouve : 2y/px = 3X/py, une relation que I’on va

utiliser dans la contrainte budgétaire :

Calcul de la fonction de demande de bien X

Calcul de la fonction de demande de bien Y

De I’équation ci-dessus on déduit y =
3X.px/2py

On remplace y par cette expression dans
I’équation de la contrainte budgetaire :
B=xp«tyDpy

B = x.px + (3X.px/2py).Py

B =Xx.(px + 3p«/2) = x.px.5/2

d’ ot X¢ (ps,py,R) = X%(ps,R) = 2B/5p,

De I’équation ci-dessus on déduit x =
2y.py/3px

On remplace x par cette expression dans
I’€équation de la contrainte budgetaire :
B =Xx.px T y.py

B = (2y.py/3px)-px + y.py

B =vy.(2p,/3 + y.py) = y.py.5/3

d’ou Y (ps,py,R) =Y (py,R) = 3B/5py

Remarque : ic1 la demande de bien X ne dépend pas du prix du bien Y et la
demande de bien Y ne dépend pas du prix du bien X.




2. Calculez et interprétez I’¢lasticité-revenu de
chacun des deux biens. Qu’en concluez-vous ?



2 B _

5p, 2B
O P,

Quand le budget de ce consommateur augmente de 1 %,

sa demande de bien X augmente ¢galement de 1 %.

Elasticite —revenu du bienY = 3 B _ 1

op, 3B -
Jp,
Quand le budget de ce consommateur augmente de 1 %,
sa demande de bien Y augmente ¢galement de 1 %.

Elasticite —revenu du bien X = 1

Conclusion : les biens X et Y sont des biens normaux
pour ce consommateur



