COMPARAISON DE FONCTIONS

Correction d’exercices

. Correction de ’exercice n°5

1. a(z) = z3 + 422 — 1 en 0o et en 0. Il s’agit d’un polynéme, donc

_5302—33—}—3

2. b(x) D m——

en oo et en 0. On étudie des équivalents du numérateur et du dénominateur :
502 —x+3 ~ 522 5x —x+3~3
“+o00 0

20t —x 41 ~ 227 2t -4 1~1
“+o00 0
Donc par quotient :
5
@) g M)y 3

3. ¢(z) = eV® —1en0. On pose u = +/z. Alors u tend vers 0 lorsque z tend vers 0 et comme e* — 1 yu

oe) ~ Vi

0

4. d(z) =In(z* +x+1) en 0. On pose u = x> +x. Alors u tend vers 0 lorsque 2 tend vers 0 et comme In(1+ u) yu

2
d(x)om tr~n

1
5. e(z) = 1+E—1en+oo.

1 U
On pose u = —. Alors u tend vers 0 lorsque x tend vers +oo et comme 1+ u — 1 T
x
1
e(x) ~ —
(2) +o0 273

6. f(z) =In(1+42z)(eV® —1) en 0. On a In(1 + 2z) ¥ 2 car lim 2z = 0, et on a vu que eV? — 1 ¥ vz, donc

z—0

fl@) ~ 22V

0

2

—?
7. g(x):e27en0. Onae® —1~ —22 car lim —22 =0, et 22 + x ~ z, donc
¢ +x 0 z—0 0
fl@) ~ —a
In(1 + 2z?) 2 2 . 2 5 322 , 2
8. h(x)—meno.Onaln(l—f—Qx)rng caril_r)%2x =0,et V14 3z —IFTCaralc%?)x =0,
donc 4
f(m)?;g
9. iz) = (1 + =) Onaln(l+—) ~ = car lim — =0
. i(z) = In( +x2 en +o0o. On a In( +x2 2 scar lim -5 =0.
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10 ! +00. C 1 (z?) et (z?) al ! !
. ————en+o00. Comme 1 = o (z°) et z = o (z°) alors ———~= =~ —.
1+ 22+ x +00 +o0 1+ 224+ +oo 22
1 1
- + 3 2 — o
11.1+x2+ﬁen0 Commealjl_anol—}—x +Vz 1’1—1—1:24—\/501
. , . NG 1
12. 2 + vz + Inz en de +oo Par croissances comparées, on sait que In(z) = 0 (z). De plus ~— = — donc
00 T x
lim VI 0et v = o (z). On en déduit que
x——+oco X +oo

x+\/§+lnx+~ x

13. 2+ +/z +1Inz en 0F. On sait que lin%) (et que lim VT =0, donc z + vz = 8(111(3:)) et
r—r r—r

In(z) bIn(z)

:c+\/5+ln:cf0vln(:n)

14. M en —+o0o.
22+ 1+Inz
Comme vz = o (2), z ++/ ~ z. Par croissances comparées In(z) = o (2?), donc 2> +1+1Inz ~ 2 Donc
+oo +oo —+oo +oo

T+ T 1
22+ 1+Inz +o z
_TEVE ot
22+ 1+Inz
Comme z = 8(\/5), T+ z ¥ V. De plus, 1 + 2% = 8(1n(w)), donc 22 +1+1Inzx ~ In(z). Donc

15.

T+ Ve v

22+ 1+Inz 0 In(x)
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