
 Limites de fonctions

Vein la courbed'une fonction f définir sur R

Il semble que lorsque x s'approche de 0 par lesvaleurs négatives

fln s'approche de 0 etque basque se s'approche de 0 par
les valeurs positives flat devientdeplus enplus grand

Founalisons ces intuitions avesdesquantificateurs demaniere avalage aux suites

Définition Soit I J a be ou Ja b ou Ca b eu CabC un

intervalle borné la b ER On appelle entrantes de I les net a etb

Ils me sont danspas toujours dans I

Définition Soit f I R une fonction défini sur

un interalls I Soit ne I ou une entente de I Ondit que f
a une limite finie eux metal lui flat
Ki In TÉKÉ



Remarque Commepourles suite cenombre l estunique aquijustifie la notation

luit

Définition Propriété Soit f I R etno EI ou une entente de

Ondit que faux tuite finie à droite enno note le lui fa si
re ms

KE so 3830 IKE Cao ni SCMI Ifla ll LE
Ondit que faux truitefinie à gare enno noté le lui fa si

ne not
WE so 38301Fr E Ju pas MI Ifla ll LE

On a la propriété essentielle enpratique
Si no EI f admet des laitsfiniesà droiteetà gaule eux quisontégales

si et seulement si fadmetune tuilefine eux

ex Dans le premier enemple onpeutconjecturer que tf1 l o et que
la tuile en otn'estpas finie Donc fn'admetpasde licite en 0

Emma 1 il soulleque les tuite àdroiteet à gandesontfinies etégales

à 2 cequi entraîne liff 2

Définition Soit f Ja noCU Ju be J R

on dit que fadmet x resp x pour dite en no si

FA ER J t so 1F ne 3ao fro SCA J f412A resp flat LA

Ondéfinit de la mêmemarineles lits nous àdroite ou à gants euro

On a dans l'aneuple lui flata a
Coule

On a aussi fui
de nos
àgaubede o



Définition Soit f I R où estl'entremite droite de

f admetpour limite a eu x note leffat to si

FA E R I BE I I Faz B ff172 A
quelque usait lemouleA pourtous les se suffiraientgrand fin A

Dans notre enemple graphiquement Lf
ou euro onsait que tej

Définition Soit f I R à l'ententededate de et

on dit que fapour limite 1ER en to mateles ff1 l si

Fe so I BE I I FAZB Ifla 11 E E

Dansnotreenemple grapliquent lui f 1

ou moi onsait que Liz

Graphiquement Si tu t on x ondit que f
admet une asymptote verticale en no d'équation e no

Si lui fin le R ondit que fu s to an x
admet une aymptote horizontaleen taux d'équation g l



Règles et théories de manipulations des limites

Les opérations sur les limitessont identiques à celles sur lessuites
A la différence des suite où onétudie toujours lui c'est tout le

temps n s to pour les fonctions sepeuttendre resto no not so

Done on fait attention à étudier à ne pasmélanger lui fin et lui futresto a sa

quand on veututilise un thème de comparaisonou d'encadrement

Par enemple on a l'inégalité pour tout ment le 1 a ete
Lana Lui je 1 o alors high t par comparaison

enrevanter le fait que Life 1 ne nous donne aucune indication

sur la valeur mutuelle de lui et
a so

Rappelais tout de même les tuiles usuelles

lui ettouso et lui en
x s o

lui buta o et lui lut re
u s to a so
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Enfin ouai les croissances comparées

Pour tous xx et Boo

Les Ip et donc lui en
a s o xp

lui think
resto xp

et donc lire xD flux o
se et

exemple lui Maflux lui v11
a à ses

Composition de limites

Proposition Sait f E J et g en

Si lui fa l et lui gla L
es no el

Alors lui glflaD L
a no

où no lett peuventvaloir ton 0

crumple Si alala évidents
Lauer lui seront 1 0 et que lui o

a t

alors lui e
24104 1

0
e ta

Proposition Si lui un l et Lif Lalas lui flumi L
mais

enemple vn lul m'em lui meme pennoinances comparées et
him lu XE 0 donc lui va 0
X so moto


