Mathématiques — ECG1 DM 4

DEVOIR MAISON 4

* Obligatoire. A rendre pour le vendredi 9 janvier 2026.
* Les résultats finaux doivent étre encadreés.

Exercice 1 - Soit une fonction telle que lim,_, 1. = Z£oo. On dit que la droite d’équation y = ax+ b est une
asymptote oblique a la courbe de f en +oo lors que

i f(x) — (ax+b) =0

Dans la suite de cet exercice, on considere la fonction f suivante

x2 +e*

X
fix x+1

1. Déterminer 1I’ensemble de définition de f.

2. Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition.

3. Déterminer la limite en —ee de la fonction x — %x) On notera a le réel obtenu.

4. Déterminer la limite en —eo de la fonction x — f(x) — ax. On notera b le réel obtenu.
5. En déduire que la courbe de f admet une asymptote oblique.

Exercice 2 - Soit f la fonction définie sur son domaine de définition 7y par

ey, 1=t new (k)

1. Déterminer I’ensemble de définition de f.

2. Déterminer les limites en +o0,0 et 1.

3. Déterminer la limite de uen quand u — 0T,

4. En déduire la limite de f(x) quand x — 17. On utilisera le fait que pour tout réel u > —1, In(1 4+ u) < u.

Exercice 3 - Soit (v,),en+ une suite définie par

vi=2 et VneN, v, =exp (}L)

1. Ecrire un programme qui permet d’afficher les 20 premiers termes de la suite (v, ),en (de vy 2 vy).
Conjecturer la limite de (v,).

2. Ecrire un programme permettant de déterminer le premier n € N tel que v, < 1.01. On pourra vérifier
que n = 102.

3. Ecrire un programme permettant de déterminer le plus grand 1 € N tel que v, > 1.005. On pourra
vérifier que n = 201.



