
Mathématiques – ECG1 Corrigé Interro 13

Interrogation du 03/02/2026
1. - Sur ]0;+∞[

La fonction f coïncide sur ]0,+∞ [ avec la fonction x 7→ x2 + x+1 qui est continue sur R (fonction
polynomiale) donc sue ]0,+∞[.
- Sur ]−∞;0[
La fonction f coïncide sur ]−∞,0[ avec la fonction x 7→ exp(x) qui est continue sue R (fonction
usuelle) donc sue ]−∞,0[
- En O on a :

f (0) = exp(0) = 1

lim
x→0+

f (x) = lim
x→0+

x2 + x+1 = 1

lim
x→0−

f (x) = lim
x→0−

exp(x) = 1

Comme

lim
x→0+

f (x) = lim
x→0−

f (x) = f (0)

la fonction f est continue en 0 .
- Conclusion
La fonction f est continue su R.

2. La fonction f est continue su R (fonction polynomiale) donc su [0,1]
On a:

f (0) = 2 > 0 at f (1) =−2 < 0

Donc d’après le théorème des valeurs intermédiaires, la fonction f s’annule are moins une fois sur
[0,1].

3. (a) La fonction f est définie sur l′ intervalle
[
0, 1

2

]
- La fonction f est continue sue R (fonction

polynomiale) donc su [0,1/2]
- La fonction f est dérivable sue [0,1/2] et

∀x ∈ [0,1/2], f ′(x) = 3x2 +5

∀x ∈ [0,1/2], f ′(x)⩾ 0
L’équation f ′(x) = 0 admet 0 solution su [0,1/2].
Donc f est strictement croissante sue [0,1/2].
Donc d’après le thm de la bijection,
la fonction f réalise une bijection de

[
0, 1

2

]
vers

[
−1, 13

8

]
car f (0) =−1

et f
(

1
2

)
=

1
8
+

5
2
−1 =

13
8

(b) D’après la question precédente,

∀y ∈
[
−1,

13
8

]
, ∃!x ∈

[
0,

1
2

]
, y = f (x)

En particulier, en prenant y = 0 ∈
[
−1, 13

8

]
,

∃!x ∈
[

0,
1
2

]
,0 = f (x)
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