
Mathématiques – ECG1 Corrigé Interro 15

Interrogation du 09/03/2026
1. - Le taux d’accroissement en 0 à droite vaut:

∀x > 0,
f (x)− f (0)

x−0
=

x2 ln(x)−0
x−0

= x ln(x)

On en déduit, grâce aux croissances comparées que:

lim
x→0+

f (x)− f (0)
x−0

= 0

Donc f est dérivable en 0 à droite et

f ′d(0) = 0

Le taux d’accroissement en 0 à gauche vaut:

∀x < 0,
f (x)− f (0)

x−0
=

x3 −0
x−0

= x2

On en déduit que

lim
x→0−

f (x)− f (0)
x−0

= 0

Donc f est dérivable en 0 à gauche et

f ′g(0) = 0

Comme f est dérivable en 0 à gauche et à droite et que

f ′d(0) = f ′g(0)

on en déduit que f est dérivable en 0 et

f ′(0) = 0

2. Le taux d’accroissement en O (à droite, le seul ayant un sens) vaut:

∀x > 0,
√

x−
√

0
x−0

=
1√
x

On en déduit que

lim
x→0+

√
x−

√
0

x−0
=+∞

Donc la fonction racine carrée n’est pas dérivable en 0.

3. a)
+∞

∑
k=1

k(k−1)
3k−2 =

+∞

∑
k=1

k(k−1)
( 1

3

)k−2
= 2

(1− 1
3 )

3 = 27
4

b)
+∞

∑
k=0

1
3k×k! = e

1
3

1


