Mathématiques — ECG1 Corrigé Interro 17

Interrogation du 23/03/2026

1. On considére la fonction

fi ]=e,—1] — R
x — exp(x)

@ La fonction f est dérivable sur | — oo, —1] (et méme sur R...) et
Va€]—eo —1],  f'(x) =exp(x)
@ De plus, par positivité et par croissance de la fonction exponentielle sur R, on a
Vx €] — oo, —1], 0< f(x) <exp(—1)
Donc, d’apres I’inégalité des accroissements finis, on a,
Va,b €] —e,—1], a<b 0(b—a) < f(b)— f(a) <exp(—1)(b—a)
c’est-a-dire,
Va,b €] — oo, —1], 0< e —e <

2. La fonction f est de classe ¢ sur R% et

1
VxeR%, x"Z et VxeRY, (x) =
Donc la fonction f est concave sur RY, .
L’équation de la tangente en 1 de la courbe de la fonction f est donnée par

1 1
y=f(Dx—-1)+f(1) c-a-d y:§x+§
Comme la fonction f est concave sur R, la courbe représentative de la fonction f est au-dessous de
toutes ses tangentes, en particulier au dessous de sa tangente en 1 donc,

1 1
VxeRY, Vx < EerE



