Mathématiques — ECG1 Corrigé Interro 6

Interrogation du 10/11/2025

1. (a) Soit/€R.Ona
[=21-3 & 3=] & [=3

(b) Posons
pourtoutn € N, v, =u, —3.

(c) Montrons que la suite (v,),en est une suite géométrique. Soitn € N. On a
Vil = Upt1 —3=2uy —3—3 =2u, — 6 =2(u, — 3) =2v,,.

Donc (v;,)zen est une suite géométrique de raison 2.

(d) On en déduit que,
pourtoutn € N, v, =vox2"=2x2"=2"1

(e) On en déduit que,
pourtoutn € N, wu,=v,+3= o+l 4 3.

2. Ona

303 1 o0 1
B+2C=1|1 3 3 puis AB+2C) = ( >
5 2 3

3. Pourp=1,onaAl =A.
pour p=2,0na

pour p =3,0na
2 2\ (1 1 4 4
w=ra=(3 ) (0 1)=( 3)

Démontrons par récurrence, que pour tout p € N*, p > 3, AP
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Pour cela, notons, pour tout p € N*,

1 p
AP ’
P(p):"AF = (O 1)

. . 200 20
Initialisation. Montrons que Z(1) est vraie. Comme A' = A = (

20 20), 2 (1) est vraie.

Hérédité. Soit p € N. Supposons que la propriété &?(p) soit vraie. Montrons que la propriété
P (p+1) est vraie. On a

APl = AP. A
2= 2p=1\ /11 . )
= (21,_ 1 2[,_1> (1 1) par hypothese de récurrence
p op
= @, ;,,) car 2Pl =oxorl =0p

Donc & (p+1) est vraie.
Conclusion. Donc, par principe de récurrence, que pour tout p € N, la propriété P(p) est vraie.



