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XI. SEMAINE 11 : 9 DÉCEMBRE - 13 DÉCEMBRE

Contenus :

1. Polynômes, définition, degré, coefficients, coefficient dominant. Degré d’un produit, d’une somme.

2. Théorème de division euclidienne, mise en œuvre de l’algorithme à la main. Savoir trouver le reste d’une division
dont on ne connaît pas le quotient en évaluant aux racines du diviseur (cf. exercice 5 du TD)

3. Notion de racine, multiplicité d’une racine : via la division et via la dérivation. Théorème : un polynôme de degré
n (non nul) a au plus n racines (avec leurs multiplicités).

4. Théorème de factorisation (dans R[x]), savoir faire avec : racines évidentes, discriminant, méthode des poly-
nômes bicarrés.

5. Formule de Taylor pour les polynômes.

6. On a travaillé, en classe, sur la mise en œuvre de la décomposition en éléments simples, avec une forme donnée.

Questions de cours :

1. Démonstration : si P et Q sont des polynômes égaux sur R alors leurs coefficients sont égaux

2. Division euclidienne d’un polynôme par un autre (avec des coefficients raisonnables et des degrés É 5 ou 6)

3. Démonstration : a est une racine de P si et seulement si (x −a) divise P

4. Démonstration par récurrence : si a1, . . . , an sont des racines distinctes de P alors (x −a1) . . . (x −an) divise P

5. Énoncé de la formule de Taylor et application à un énoncé de type : «écrire x3 −2x2 +3x +5 en fonction des puissances
de x −2»

6. Démonstration : ∀k ∈ [|0;n|], ak = P (k)(0)
k !
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