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XVIII. SEMAINE 18 : 3 - 7 MARS

Contenus :

1. Thème : analyses locales & asymptotiques = négligeabilités, équivalences pour suites et fonctions.

2. Notion de suite négligeable, de suites équivalentes. Idem pour les fonctions : en un point, à l’infini. Définition et
caractérisation pour des suites/fonctions qui ne s’annulent pas (localement).

3. Révision des croissances comparées pour les suites et fonctions, et des limites usuelles en 0. Reformulation avec
les notations ∼ et o. (notamment : suites log / puissances / géométriques / factorielles et idem pour les fonctions
+ sin(x) ∼ x, ln(1+x) ∼ x, (ex −1) ∼ x, (1−cos(x)) ∼ 1

2 x2, tan(x) ∼ x,arctan(x) ∼ x en 0

4. Trouver un équivalent en a en posant x = a +h pour se ramener à h → 0 et aux équivalents connus!

5. Réflexivité, symétrie, transitivité. Opérations : produits, quotients, puissances. Attention aux sommes et compo-
sitions. Méthode pour ln(un) en factorisant et en utilisant les propriétés du ln.

6. Applications à du calcul pour lever l’indétermination dans les limites. Toutes les colles contiendront au moins
un calcul de ce type avec les équivalents classiques du cours, apprenez-les bien!

Questions de cours :

1. Démonstration : si un
un+1

→ ℓ avec 0 É ℓ< 1 alors un → 0. Applications à des croissances comparées.

2. Démonstration : si un ∼ vn , alors un et vn sont de même signe à partir d’un certain rang.

3. Démonstration d’une des propriétés de type : si un ∼ vn et wn ∼ zn alors un wn ∼ vn zn (produits, sommes, puissances
pour les relations ∼ et o)

4. Équivalents en chaîne : trouver un équivalent de sin(ln(1+ tan( 1
n ))) par exemple, en justifiant proprement.

5. Contre(s)-exemple(s) à : un ∼ vn ⇒ f (un) ∼ f (vn), (un ∼ vn et wn ∼ zn) ⇒ (un +wn) ∼ (vn + zn)

6. Démonstration de 1−cos(x) ∼ 1
2 x2 via un calcul de trigonométrie.
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