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XXVIII. SEMAINE 28 : 9 - 13 JUIN

Contenus :

1. Intégrales impropres : notion d’intégrale convergente sur un intervalle ]a;b], [a;b[, ]a;b[ ou sur [a;b]\{c}.
Exemples d’intégrales convergentes et divergentes. Intégrales faussement impropres.

2. Rédaction importante pour les intégrales impropres : justifier d’abord sur quel intervalle la fonction est continue,
puis étudier les points problématiques.

3. Extension des propriétés usuelles aux intégrales impropres. Si f est positive, continue et
∫ b

a f (t )d t = 0, alors f = 0
sur ]a;b[.

4. Théorèmes de convergence pour les fonctions positives : majorations, équivalents, o. Notion de fonctions inté-
grables. Méthode : commencer par étudier l’intégrabilité, étudier la fonction en valeur absolue.

5. Changement de variable sur un intervalle quelconque.

Questions de cours :

1. Critères de convergence pour les intégrales de Riemann : énoncé et démonstration.

2. Contre-exemple à la proposition : si f est intégrable sur [0;+∞[, alors f (x) −−−−−→
x→+∞ 0

3. Démonstration : l’intégrale d’une fonction intégrable est convergente.

4. En intégrant par parties, étudier la convergence et la valeur de
∫ +∞

0 te−t d t . Attention à la rédaction : on revient à une
intégrale sur un segment, puis on passe à la limite.

5. Étudier la suite définie pour tout n par In = ∫ 1
0 (ln x)nd x
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