ECG 1 Représentation graphique et variations de suites récursives 4 novembre 2024

Exercice 1 - avec la fonction carré
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Soit la suite (uy)nen définie par : ug € R, et Vn € N| w,qq = u;,
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1. On peut écrire la relation de récurrence
sous la forme u, 1 = f(u,). Avec quelle
fonction ?
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2. Représenter graphiquement la fonction
f sur lintervalle [—1;2]. On représen- 2.
tera aussi la droite d’équation y = x.
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3. Représenter graphiquement la suite
(tn)nen dans les différents cas suivants :
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a. en prenant ug €]0; 1]

b. en prenant ug > 1
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c. en prenant uy €] — 1;0[
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4. Quel est le sens de variation de f sur R, 7

5. En général, peut-on affirmer «si f est une fonction croissante sur un intervalle I et si (u,)nen est
une suite définie par : ug € I, et Vn € N, u, 1 = f(u,) alors la suite (u,)en est croissante » 7

6. Etudier le signe de f(x) — x. Peut-on en déduire les variations de la suite (u,)nen?

7. Selon les valeurs de wug, peut-on émettre une hypothése sur une limite éventuelle de la suite
(un)nEN-



Exercice 2 - méme chose avec un polynéme du second degré

Soit la suite (u,),en définie par : ug € R, et Vn €N, uy,y =1,5u2 — 1
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1. On peut écrire la relation de récurrence
sous la forme wu, 1 = f(u,). Avec quelle
fonction ?
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2. Représenter graphiquement la fonction
f sur lintervalle [—1;2]. On représen-
tera aussi la droite d’équation y = x.
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3. Représenter graphiquement la suite
(tn)nen dans les différents cas suivants :

a. en prenant ug > 1,2 1o 05 0 05 10 15 2.0

b. en prenant ug €] — 1;0|
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c. en prenant ug €]0; 1, 2|
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4. Quel est le sens de variation de f sur | — 1;0[?

5. En général, peut-on affirmer «si f est une fonction décroissante sur un intervalle I et si (uy,)nen
est une suite définie par : ug € I, et Vn € N, w,.1 = f(u,) alors la suite (u,)nen est décrois-
sante » ?

6. Etudier le signe de f(x) — z. Peut-on en déduire les variations de la suite (uy,)nen ?

7. Selon les valeurs de ug, peut-on émettre une hypothése sur une limite éventuelle de la suite
(un)nEN-



