
ECG 1a - Mathématiques Séries - questionnaire n°0 AutomatismesEléments de orrigé1. On dé�nit la suite (Sn)n∈N par Sn =
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(Sn)n∈N est-elle onvergente ?
⊠ oui � non
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= 02. On dé�nit la suite (Sn)n>2 par Sn =
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(Sn)n>2 est-elle onvergente ?
� oui ⊠ nonOn dira bient�t que la série diverge grossièrement.Pour l'instant, on peut utiliser la somme des arrés des entiers,ou simplement dire que ∀k ∈ [2;n℄, k2 > 1 et don n
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Sn = +∞ d'après le théorème des gendarmes3. Soit (un)n∈N une suite onvergente. On dé�nit la suite (Sn)n>1 par Sn =
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(Sn)n>1 est-elle onvergente ?
⊠ oui � non
Sn est une somme télesopique, Sn = un − u0or (un)n∈N onverge, don par opération (Sn)n>1 onverge.4. On dé�nit la suite (Sn)n>2 par Sn =
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(Sn)n>2 est-elle onvergente ?
� oui ⊠ nonIi aussi, on a à faire à une série grossièrement divergente :
∀k ∈ [2;n℄, ln(k + 1)

ln k
> 1don omme au 7. Sn > n− 1 et don (Sn)n>2 diverge vers +∞5. On dé�nit la suite (Sn)n>1 par Sn =

n
∑

k=1

(

1−
1

k

)

(Sn)n>1 est onvergente ?
� oui ⊠ nonEnore une série grossièrement divergente, il faut ii le travailler un peu plus :
∀k > 2,

1

k
6

1

2
don −

1

k
> −

1

2
et don 1−

1

k
> 1−

1

2
=

1

2et n
∑

k=1

(

1−
1

k

)

>

n
∑

k=2

(

1−
1

k

)

>

n
∑

k=2

1

2
i.e. Sn >

n− 1

2et don (Sn)n>1 diverge vers +∞


