ECG 1 - Maths appli. Séries - questionnaire n°3 Automatismes

Eléments de corrigé

1. La série E e "0 est-elle grossiérement divergente ?

L] oui X non car lim e "% =0
n—-+0o00
. (Inn)? N .
2. La série E est-elle grossiérement divergente ?
n+3
: : , . (Inn)?
O oui X non car, par croissances comparées, lim =0

n—+oo M + 3

3. Soit (up)ns0 €t (vn)nso deux suites telles que Vn € N, 0 < u,, < v,
Si Zvn converge alors Z u, converge ?

n n

X oui ] non

Si g v, converge alors elle est majorée car elle est a termes positifs, et c’est donc le cas aussi

de Zun car VnEN,zn:uk < zn:vk
n k=0 k=0

de plus Z u, est a termes positifs, donc elle converge.

_1\n
4. La série E ( 3) est-elle absolument convergente ?
n

X oui ] non

()" _ - ! !
o = g 3 et Z 3 est convergente.

n

5. La série Z 2 est-elle grossiérement divergente ?

. 3rtt 3 /3\" ) 3\"
(] oui X non car Pz T 52 (5) et 11113;0 (g) =0
6. La série Zn(O 3
n=1
L] divergente L] grossiéerement divergente X convergente

d’aprés les résultats sur les séries géométriques.

1
7. La série Z n(n — 1)5—n est-elle convergente ?
n=1

X oui U

d’ aprés les résultats sur les séries géométriques encore. Pour s’y ramener, on écrit :
Z k(1) = Z k= 1)y
25

1 1
or » n(n—1) (et sa somme vaut ——— = —
T o




8. La série Z — est elle convergente ?

n=0

X oui ] non
n

ST . : " 1
Il s’agit ici d’une série exponentielle ; avec r = 5
n!
n=0

9. La série Z(—l)"e_" est-elle convergente 7

n=0

X oui ] non

1 n
Il s’agit d’une série géométrique (avec |g| < 1) puisque (—1)"e™" = (——)

e
10. La série Z est—elle convergente ?
n>0
X oui ] non
3k n+1 3]4:71 1 n+1 3k
On se rameéne a une série exponentielle puisque —_— == — -1
P pHisd Z(k+1) 2k 3\ &



