CHAPITRE 3 - POLYNOMES

ECT 1 - Lycée Jean Perrin

Exercice 1
Les expressions suivantes définissent-elles une fonction polynéme 7 Si oui, donner le
degré, le coefficient dominant et le coefficient constant.

1. P(z) =4z + 52> +2 4. P(z) = —(z +2)(2* — 5)

2. Plx)=1+22% 4= 5. P(z)=1+ax+2x3 +274

3. P(z) =3z —22° 6. P(z) =4(z+2) -5
Exercice 2
Le réel a est-il une racine du polynéme P ?

1. P(z) = -5z +10, a=2 3. Pe)=z+2z*, a=-1

2. P(z) =322 -5z+1, a=1 4. P(z) =2+5z+32% a=-3

Exercice 3
Dire si les expressions suivantes sont des polynome du second degré et si oui, identifier
a,b,c.

L flz)=2*+z+1 5. f(z)=22+1

2. f(z) =3z — 22 6. fz) =T2%+x

3. fla) =2 +x+1—a? 7. f(z) = £=0etd

4. f(x) =2z — 3+ 22 8. flz) =32 +aV2+7

Exercice 4
Tracer les courbes représentatives des polynomes suivants.

1. P(z) =3z —1 9 P(x):_%m_2 3. Plx) = -2 +x+2

Exercice 5
Les équations suivantes admettent une racine évidente. Factoriser puis déterminer
I’autre racine

1. 322+ 7z +4=0 3. 202 —-3x—-2=0

2. -4x24+11x =0 4. 522 —x—4=0

Exercice 6
Déterminer les racines des polynomes suivants et construire les tableaux de signes.

1. P(z) =3z -5 6. P(r)=42% -1

2. P(x)=—-2x+7 7. P(z) = 223 + 522 + 62 + 3
3. P(z) = —22% — 32 + 2 8. P(z) =2x%— 322 — Tz + 10
4. P(z)=a2*—z+4 9. P(x) — 422+ 3

5. P(z) = 22% — 4z + 2 10. P(x) = a* 4222 + 72 — 10

Exercice 7
Poser la division euclidienne de 2? — 422 + 7z — 12 par = — 3.

Exercice 8
Vérifier que le nombre a est une racine du polynéme proposé puis résoudre ’équation
P(z) = 0 et factoriser P(z).

1. P(z) =323 — 522 + 5z — 14 avec a =2
2. P(z) = —22% + 32> + 8z + 3 avec a=—1
— 1622 + 21z — 10 avec a=1let a=2

3. P(z) = —a* + 623

Exercice 9
Construire le tableau de signes des polynomes suivants.

1. P(z) = -5z +1 3. P(x) =22 — 3z + 3

2. P(z) =222 —2—3 4. P(x) = —a3 — 2% — 4
Exercice 10
Résoudre les inéquations suivantes.

1. Vb +1>0 7. —20* + 525

202+ 30 —4 <1+ 222 -3 . 35x*1<1
-

9. 2z —1)(—z—-3) <0
10. =5z 4+2—-1<0
11. =222 +2-3<0
12. 22 +3z+4>0

2
3.x+5>a?

4. 2(x—1)(x+2) <3
5. 43 + 422 > Ter — 2
6. ¥+ 22 -6<0
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Exercice 11
Réduire au méme dénominateur les expressions suivantes puis factoriser le numérateur
obtenu. Ne pas oublier I’ensemble de définition.

A R | 2 1

3z T+ 2
2. f(z) -

2ow @ 6. flr)= -
3. (@) 3 41 x+3 (x+3)
A x 4

2 — 5z 4 3 3x+8

Exercice 12

1. Déterminer des réels a et b tels que, pour tout x € R :

(22 +1)(ax® + br + ¢) = 82° + 2z + 2

2. Déterminer des réels a et b tels que, pour tout x € R\ {—1,0} :

1 a b

x2+x_5+x+1

3. Déterminer des réels a et b tels que, pour tout z € R\ {—1,1} :

r+3 a b

x2—1_x—1+m+1

Exercice 13
Résoudre les inéquations proposées:

L (2% =3z +1) (2 + 20+ 1) <0 4 3r—d+E50
x
—z?—z-1
>0 6
222 =3z —1 9. =2z +5— —— <0
z+1
—3x(2z —1)

@raz =V 6. —5a3 + 722 + 212 +9 <0



