ECT2 Prénom, NOI : ..ottt et

Interrogation de cours du 15 septembre. Sujet 1
Sans calculatrice évidemment!

1. Donner I’hypothese pour deux matrices A et B pour pouvoir utiliser le bindbme de Newton.

(b) Calculer N?

(c) Calculer N®

(d) Calculer ND
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(e) Calculer DN

(F) QUE COMSTATEZ-VOUS ? .\ttt ittt ettt ettt et et ettt e e ettt e et et tee e e e anenennns

(g) Exprimer D" en fonction de n.

(h) Donner A" en fonction de D, N et n pour n = 3, n € N. Vous pourrez admettre que N k= Ossin=3.

(i) Donner les coefficients de A" en fonction de n pour n=3, n€N.
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Interrogation de cours du 15 septembre. Sujet 2
Sans calculatrice évidemment!

1. Donner I’hypothese pour deux matrices A et B pour pouvoir utiliser le bindbme de Newton.

(b) Calculer N?

(c) Calculer N®

(d) Calculer ND
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(e) Calculer DN

(F) QUE COMSTATEZ-VOUS ? .\ttt ittt ettt ettt et et ettt e e ettt e et et tee e e e anenennns

(g) Exprimer D" en fonction de n.

(h) Donner A" en fonction de D, N et n pour n = 3, n € N. Vous pourrez admettre que N k=05sin=3

(i) Donner les coefficients de A" en fonction de n pour n=3, ne€N.
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Sujet 1

Corrigé de l'interrogation du 15/9

1. Lhypothése pour deux matrices A et B pour pouvoir utiliser le binéme de Newton est :

les deux matrices doivent commuter

2. Soit (A, B) € 4, ([R)>.
Si A et Bcommutent, alors la formule du bin6me de Newton est :

(@)
(b)

(©

(d)

(e)

®
(€))

(h)

0

p
vpeN,(A+B)P =Y P |akprk
i=o\k
Une relation entre A, D et N est: .
Calculons N? :
010 01 0 0 0 1
N’=NxN=|0 0 1|x|[o o 1|=[|0 0 0
0 0 O 0 0 O 0 0 O
Calculons N
0 0 1 0 1 0 0 O
N=N?xN=|0 0 o|x|[o o 1]=[|l0 0 ©
0 0 O 0 0 0 0 O
Calculer ND
01 0 3 00 0 3 0
ND=]0 0 1|x|0 3 O]=(|0 O 3
0 0 O 0 0 3 0 0 O
Calculons DN
3 00 01 0 0 3 0
DN=]0 3 0|x|0 O 1]|=(|0 O 3
0 0 3 0 0 O 0 0 O
Nous avons| DN = ND
Exprimons D" en fonction de n.
3" 0 0
D"lo 3" 0
0 0 3"

Donnons A" en fonction de D, N et n.

-

k=0 k=0

Car N¥ = O3 sin=3.Donc:

A"=D"+nD" N+

n

(Z)NkD”_k+ y

k=0

k

nn-1)

Dl’l—z N2

(H)N"Dn_k = (Z)NOD”_O + (T)NID”_I + (Z)NZD”_Z +0

Donner les coefficients de A” en fonction de n Nous avons D" !N =2""1,N=2""1Net

D" 2N%2=2""1[,N?=2""'N? Donc:

3n
A" =
0
0

n3n_1

3n
0

nn-1)
—_— X

ngn*]
37’1

3n—1
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Sujet 2

Corrigé de l'interrogation du 15/9

3.

les deux matrices doivent commuter

. Soit (A, B) € 4, (R)?.

Si A et Bcommutent, alors la formule du bin6me de Newton est :

. Lhypothése pour deux matrices A et B pour pouvoir utiliser le bindme de Newton est :

p
vpeN,(A+B)P =Y P |akprk
i=o\k
(a) Unerelation entre A, D et N est: .
(b) Calculons N? :
010 0 1 0 0 1
N’=NxN=|0 0 1|x|[o o 1|=[|0 0 0
0 0 O 0 0 0 0 O
(c) Calculons N3
0 0 1 0 1 0 0 O
N=N?xN=|0 0 o|x|[o o 1]=[|l0 0 ©
0 0 O 0 0 0 0 O
(d) Calculons ND
010 10 O 0 0 10 O
ND=|0 0 1|x{0 10 O |=(|O0 O 10
0 0 O 0 0 10 0O 0 O
(e) Calculons DN
10 0 O 0 1 0 10 O
DN=|10 10 O|x]O0O O 1]=/]0 O 10
0 0 10 0 0 0O 0 O
(f) Nous avons|DN = ND
(g) Exprimons D" en fonction de n.
10" 0 0
D" o 10" 0
0 0 10"

(h) Donnons A" en fonction de D, N et n.
n L (n kn-k 2 <
A" = N*D" " =

k=0 k=0

Car N¥ = O3 sin=3.Donc:

A"=D"+nD" N+

(Z)NkD”_k+ y

k=0

k

nn-1)

Dl’l—z N2

(H)N"Dn_k = (Z)NOD”_O + (T)NID”_I + (Z)NZD”_Z +0

(i) Donner les coefficients de A" en fonction de n Nous avons D" !N =10""'I;N=10""'N et

D" 2N%?=10""'3N? =10 N?. Donc:

10"

A" =
0

0

n10"1

10"
0

-1
—}’l(}’l ) x 1071

n10""!
10"
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