Colle sur le chapitre n°18 « DL»
En vrac : vrai ou faux ?

1) Une fonction f admet un DL a 'ordre 1 en 0 si et seulement si f est dérivable en0
2) LeDLalordre 4 en 0 de fgestle produitdes DLal'ordre 2defetdeg
3) Comme e =1+ u + o(w),alors e°S® =1 + cos (x) + o(cos (x))

1
4) LeDLal'ordre 1en0de (1+ x?*)x est 1+x+0(x)

Exercice n°1

Déterminer les DL en 0 de :

=2 (xz alordre 4
(1+x)

1) % al’ordre 2 2) sin?(x) al'ordre 6 3)

Exercice n°2

Déterminerle DLen 0 al'ordre 2 :

1) JI+sin @) 2)InG+ %)

Exercice n°3

xVx2+1

x-1

Soit f'la fonction définie sur R \ {1} par f(x) =

1) Donnerle DLen 0 al'ordre 2 def
2) En déduire I'équation de la tangente a la courbe représentative de f en 0
3) Préciser la position de la tangente précédente par rapport a la courbe de f

4) Montrer que f(X) =40 x + 1+ % + o(i)

Exercice n°4
Pour x€ R, on pose f (x) = xe*’

1) Démontrer que f réalise une bijection de R sur R
2) Justifier que f~! admet un DL a I'ordre 4 en 0
3) Donner alors son développement limité

Probléme :
On définit une suite v,, définie parvg =letvn € N,v,,1 = /n+v,

1) Montrer quevVn = 1,vn—1 < v, < 2vn

2) En déduire que v,=0(/n)

3) Montrer que v~V

4) Montrer que v, =Vn + % + o(1) pour n tendant vers +oo
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