Colle sur le chapitre n°21 « Séries»
En vrac : vrai ou faux ?

1) Si lim u, = 0alors Y u, converge
n—+oo
2) Si lim nu, = — alors Y u, diverge
n—->+oo
3) SiX(u, + vy,) converge alors Y p—oUn + Vp = Dimeo Un + 2ineo Vn
4) Siuy,~vy alors ), u, et Y, v, sontde méme nature
Exercice n°1

Etablir la convergence des séries suivantes :

1) T

n(n+1)
1

2) ZArctan(n2+n+1)
3) Y(n?P+n+1)e™

Exercice n°2

Déterminer la nature des séries suivantes, et pour celles convergentes, donner la valeur de la somme :

n
1) z:(n+1)!
2) Tin(1--)
1
3) z:n(n+1)(n+2)

Exercice n°3
. ‘s 1 .
On consideére la série Y54 - dont on note H, la somme partielle d’ordre n

1) Montrer que H,~In (n)
2) Onnoteu, = H, —In(n), en étudiant la série Y,(u,+, — Uy, ), montrer que la suite (u,) converge

Exercice n°4

1

On s’intéresse a la série —_—
anz nin(n)

, . . . 1
1) Déterminer la monotonie de la fonction x— .

oo SUr ]1,4+00[

1

kin(k)
1

nin(n)

2) Pour K€ [[2, +0co], minorer

3) Endéduire la nature de )5,

Probléme :
Onposeé:a — Z;’f:l%

1) Justifier que ¢ est bien définie sur ]1,+oo[

2) ATaide d’'une comparaison série-intégrale, encadre §(a) pour a€]1,+oo[
3) En déduire un équivalent simple de € en 17*

4) Déterminer la limite, si elle existe, de £ en +o0
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