


DM n°1
A rendre impérativement le lundi 1er septembre (la note sera « effective »)
Exercice n°1  (sur 5 points)
On considère les matrices : A = , B =  et C = 
1) Déterminer A² et montrer que : 
2) Déterminer 
3) Déterminer C² et conjecturer, puis démontrer, l’expression de 
4) Soit (a,b), on considère M = 
a) Ecrire M en fonction de I3 et B
b) A l’aide du binôme de Newton, déterminer 
Exercice n°2 (sur 6 points)
Soit 
1) Justifier l’existence de  pour tout entier naturel n.
2) Calculer 
3) Pour tout entier n, quel est le signe de ?
4) Quelle est la monotonie de () ?
5) En déduire que () converge.
6) A l’aide d’une IPP, montrer que : 
Exercice n°3  (sur 5 points)
Soit la suite () définie par : 
1) On pose f(x) = , montrer que f([0,2])[0,2]
2) Montrer que [0,2], 
3) Déterminer les points fixes de f (on appellera r l’unique point fixe de [0,2])
4) Montrer que 
5) Montrer que  , puis que 
6) Montrer que () converge et déterminer sa limite
Exercice n°4 (sur 4 points)
Soit f la fonction définie sur  par f(x) = 
1) Donner un développement limité de f à l’ordre 3 en 0
2) En déduire que la courbe représentative de f admet une tangente au point d’abscisse 0, tangente dont on précisera l’équation
3) Prouver que la courbe traverse la tangente en 0. Que peut-on en déduire ?
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