


DM n°2

Exercice n°1
Soit E =  et D l’endomorphisme de E qui à  associe 
Déterminer les valeurs propres de D ainsi que les sous-espaces propres associés.
Exercice n°2
On pose pour tout entier naturel n et pour tout réel x,  (x) = 
1) Etudier la convergence simple de la suite de fonctions (
2) La suite de fonctions  converge-t-elle uniformément sur ?
3) Soit a>0, la suite de fonctions  converge-t-elle uniformément sur [a,+[ ?
4) La suite de fonctions  converge-t-elle uniformément sur ]0,+[ ?
Exercice n°3
On définit la suite fn de fonctions de [0,+[ dans  par fn(x) = 
1) Etudier la convergence simple de fn
2) La limite est-elle continue ?
3) Montrer que la convergence n’est pas uniforme sur [0,+[
4) Démontrer que pour tout x>0, 
5) En déduire que pour tout a>0, la suite fn converge uniformément sur [a,+ [
6) En déduire un calcul simple de : 
7) Montrer que :  + 
8) a) Calculer : b) Calculer : 
9) En déduire 

Exercice n°4
A l’aide d’un LLM (on précisera lequel), proposer un exercice sur les suites de fonctions.
Cet exercice devra correspondre au niveau de ceux du chapitre et fera réviser tout ou partie du des techniques employées.
Il faudra recopier le prompt entré, préciser le nombre d’essais, l’évolution du prompt en question (l’originalité de l’exercice, la difficulté progressive des questions, l’éclairage apporté sur un point précis du cours, l’intérêt éventuel dans des modélisations sera un plus)
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