


IE sur réduction

Exercice n°1 (sur 8 points) + 1 point
Soit la matrice A = 
1) Montrer que A n’admet qu’une seule valeur propre que l’on déterminera.
2) La matrice A est-elle inversible ?
3) La matrice A est-elle diagonalisable ?
4) Soit n, déterminer le reste de la division euclidienne de 
5) Calculer (A-
6) Bonus : A l’aide des questions 4 et 5, déterminer  en fonction de A et 

Exercice n°2 (sur 5 points)
Soit l’application u : P
1) Montrer que u est un endomorphisme de 
2) Déterminer la seule valeur propre possible  de u
3) L’endomorphisme u est-il diagonalisable ?
4) Déterminer le sous espace propre associé à 

Exercice n°3 (sur 3 points)
Soit A une matrice à coefficients positifs et telle que la somme des coefficients de chaque ligne de A est égale à 1
1) Montrer que 1 est valeur propre de A associé par exemple au vecteur propre X dont chaque coordonnée est 1
2) Montrer si  est valeur propre de A alors 
Il pourra être judicieux d’évaluer AX= X avec X = () et d’exploiter la ligne  correspondant à =sup(, …, )

Exercice n°4 (sur 4 points)
Soit A inversible de polynôme caractéristique 
1) Exprimer det(A) en fonction de 
2) Déterminer pour x0, (x) en fonction de ,  et de 
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