Feuille d’exercices sur « les nombres complexes » (2)

Exercice n°1

Linéariser sin*xcosx pour x€ R

Exercice n°2

Calculer les racines quatriemes de 28-96i

Exercice n°3

. . P 1+iV/3
Soit a et § deux réels, mettre sous forme algébrique A = (%_)50 etB=

1+cosa+isina
1+cosf+isinf

Exercice n°4
Soit n un entier non nul :

1) Déterminer le module et un argument de (1 + i)"
B
2) Endéduire S = zkizo) Dk
 ECED .k m
3) Et:S=%,¢ (=1*(34,)
Exercice n°5

Soit n un entier non nul, et ;; ¢;...§,,_; les racines n-iémes de l'unité

1) Calculer S, = Y722 &P pour p entier naturel non nul.
2) Montrer que Yo<k,isn—1 et k=1 1§ = 0 5in=3

Exercice n°6

1) Pour n entier et x € R, simplifier : Ay = Y1, cos®(kx)

. i k
2) Pournentieretx € R, et x# g [], simplifier : B, = Y7, cos (kx)

coskx
Exercice n°7

Soit n un entier non nul, calculer le produit des racines n-iémes de 1.
Exercice n°8

Pour n entier naturel, résoudre I'équation z?"*1+1 =0

Exercice n°9

1) Résoudre de deux fagons I'équation : (1 + iz)° = (1 — iz)°®
2) En déduire la valeur de tang

Exercice n°10
1) Pour x€ R, calculer cos(5x) en fonction de cos(x)

7 . . s
2) En déduire une expression de cos 5

Premiere année classe préparatoire INP des Hauts-de-France, lycée Fénelon Cambrai, M. Calciano




Exercice n®11

Soit n un entier non nul, résoudre dans C :
) +D'=-D"
2) z+D)"=1-2)"

Exercice n°12

SoitneE Netf € R

1) Montrer que : cos(n ) = zf;go)(—np (2';) cos™ 2P (9)sin?P ()

n-1

(_)(—1)1" (2 n )cos”‘zP—l(Q)sin2p+1(9)

E
Et:sin(n ) Zp=02 p+1

2) Onsuppose: 6 # % [7], etnd # g [r], en déduire une expression de tan(n 6) en fonction
de tan(6) et n.

Exercice n°13

Soit n un entier supérieur ou égal a2, on wy,...,Wn.1 les racines n-iémes de I'unité.

1) Montrer que : Y}ZJ cos (Zan) =0

2) Caleuler $7zdsin (2

3) Calculer Y?Z§|wy — 1|% en fonction de n
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