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COURS : ENSEMBLES DÉNOMBRABLE - FAMILLES SOMMABLES DE lC - PROBA

EXERCICES : SÉRIES et FAMILLES SOMMABLES DE IR et lC

I. Séries de IR et lC : voir programme de colle 5

II. Familles sommables IR et lC

Ensemble dénombrables ( s’il est en bijection avec IN).

Les parties infinies de IN sont dénombrables.

Caractérisation avec un injection de A dans IN ou une surjection de IN dans A.

• Les ensembles IN , ZZ , IN2 et lQ sont dénombrables.

• L’ensemble [0, 1] n’est pas dénombrable Démonstrations (trichotomie ou Cantor)

• Les ensembles IR et P(IN) ne sont pas dénombrables.

• Un produit cartésien fini d’ensembles dénombrables est dénombrable.

• Une réunion finie d’ensembles finis ou dénombrables est finie ou dénombrable.

Familles sommables de IR+, de IR et lC. Somme d’une famille sommable.

Théorème de sommation par paquets dans IR+ , dans IR et lC : Démonstration hors programme.

Invariance de la sommabilité et de la valeur de la somme par permutation de l’ensemble des indices

Lien avec l’absolue convergence des séries.

Théorème de Fubini pour un ensemble d’indice du type I × J .

• Séries doubles : les 3 partitions classiques lorsque up,q ∈ lC :∑
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up,q. Démo. à l’aide de sommation par paquets

COURS et EXERCICES : PROBABILITÉ (DÉBUT))

A) ESPACES PROBABILISÉS

Axiomatique de Kolmogorov, Tribu, Système complet d’évènements, Lien entre le vocabulaire ensembliste et

le vocabulaire probabiliste, Probabilité, Définition d’une probabilité à partir des singletons dans le cas fini ou

dénombrable.

B) PROPRIÉTÉS ÉLÉMENTAIRES DES PROBABILITÉS

Continuité croissante • , continuité décroissante • .

Première forme de la formule des probas totales, Inégalité de Boole (sous-addivité) • .

Évènement presque sûr , propriété est vraie presque sûrement , évènement négligeable , réunion dénombrable

d’évènements négligeables , intersection dénombrable d’évènements presque sûrs.

Prévisions : Probabilités.
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