Chapitre 15 - Espaces euclidiens 2 — [52]

L’endomorphisme u* o u est auto-adjoint car

*

(Wouw* =u"o(u)*  =u"ou.

D’apres le Théoreme spectral, il existe une base orthonormée % = (ex)1<k<n
de E constituée de vecteurs propres pour u* ou :

Vi<k<n, (uou)(lex)=2Ax-ex
et comme les ey sont deux a deux orthogonaux :

Vi#£j, (ule))]ule;)) = ((u*ou)(ei)|e))  (définition de I'adjoint)
:Ai(ei|e]-) =0.

#v C'est ainsi que, pour tout endomorphisme w d’un espace euclidien, il existe une
base orthonormée dont I'image est une famille orthogonale (attention, cette famille
peut contenir le vecteur nul, elle engendre Imw mais ce n’est pas forcément une base
de E).



