Normes [39.2 & 39.3]

[39.2] L'ensemble Ly (€, F) est contenu dans 1'espace vectoriel
' (Q, F) (de dimension infinie).
Soient f et g dans £ (Q,F) et t € [0,1]. On pose
=(1—-t)f+tg
au sens ou
VxeQ, h(x)=(—1t)f(x)+tg(x).

Quels que soient x et y dans Q,
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ce qui prouve bien que la combinaison convexe h est bien une
application k-lipschitzienne de Q dans F.

Pour tout k > 0, I'ensemble Ly (Q, F) est donc convexe (car
stable par combinaison convexe).
[39.3] Soient 0 < k < k'. Considérons une application k-lipschit-
zienne f. Cela signifie que

Vx,y e, [Ifx)—fy)l <klx—yl.
Or ||x —yl| = 0, donc
KlPx =yl < klx =y
et par conséquent
VxyeQ, [[f(x) —fy)| <kfx—yll.

Cela signifie que 'application f est aussi k’-lipschitzienne.
On a donc démontré que toute application k-lipschitzienne
est aussi k'-lipschitzienne, c’est-a-dire

Ly (Q,F) C Ly (Q,F).



