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Feuille d’exercices n°08

Exercice 1 (**%*)

Nature de la série de terme général :

1. sin (2mnle) 9 /+OO dt 3 /+OO dt
R U oo (L)

Exercice 2 (***)

+o0 1 1
Justifier que l'intégrale / (— — —) dt est bien définie puis la calculer.
1

t [t

Exercice 3 (***)

Vérifier la convergence puis calculer la somme des séries suivantes :

LS (1 + %) 2. % E - ,ﬂioz(l:t)kl} 3. 2. In (“ﬁf%)) !

O<a< =
4=

Exercice 4 (***)

Soit (uy)n>1 une suite de réels strictement positifs tels que

n 1
u+1:1_g+0<_> avec a €R
U, n n

1
et soit (vy,)n>1 définie par v, = —5 avec 8> 0.
n

Unt1 , Un+1 AT
" a4 —— et en déduire la convergence de >_ u,,.

1. Sia > 1, choisir 5 € | 1; [, comparer
(%% Up, n>1

2. Compléter 'étude pour a < 1 et . = 1.

Exercice 5 (**)

Soit (an)n et (by), des suites & valeurs dans K. On note A,, = > a; pour n entier avec Ay = 0

n

k=1
pour convention.
n n—1
1. Montrer Zakbk = Anbn — ZAk<bk+1 — bk)
k=1 k=1
L , , . . sin(nf)
2. Application : pour 6 réel, déterminer la nature de la série »  ——.
n=1 n



Exercice 6 (**)

Soit (uy), suite décroissante a valeurs dans R,. On suppose que » u,, converge. Montrer

Exercice 7 (**)

Soit a > 0. Nature des séries de terme général :

1 io 1 2. sin(2mvn? + an)

klta

k=n+1

Exercice 8 (***)

Etudier la convergence de la suite (u,), définie par uy € R et u, 1 = In(1 +u,) puis déterminer
un équivalent simple de u,, lorsque n — +oc.

Exercice 9 (***)

1

Soit (uy), la suite définie par vy > 0 et u,+1 = 2u, +— pour n entier. Déterminer un équivalent
n

simple de u,, lorsque n — +00.

Exercice 10 (****)

& (-}
Déterminer la nature de la série de terme général >

k=n+1 \/E '




