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Probléme 1
Soit E =%¢'([0;1],R). On pose
1 1
VICE NP =IO 42 701t et Nalh) = 20501+ [ 170 de
0 0
Montrer que N; et Ny sont des normes puis étudier leur équivalence.
Probléme 11
Soit E = .,(C) et A = (a;;) € E. On pose
Al = Max S Qg j
A = M 5oy
1. Montrer que || - || définit une norme sur E.
2. Etablir V(A,B) € E? |AB|| < [JA]l]IB]|
Probléme III
Soit E={f € €¢'([0;1],R) | f/(0) =0}. On pose
vieE  Ni(f) =I[[fllec + 1/llc et Nao(f) =IIf" = flls
Montrer que N; et Ny sont des normes puis les comparer entre elles et ensuite avec || - ||oo-

Probléme 1V

. I 1 .
Soient p,q > 0 tels que — + — = 1 et n un entier non nul. On note
p 4q

Ve = (z1,...,2,) €K" ], = > ol
k=1
b
1. Montrer V(a,b) € R? \p/a\% < @ + 2
p q

2. Montrer que pour tout (a,b) € (R?)% on a

n
kZlakbk < llallplblly

3. Etablir que || - ||, est une norme sur K.
4. Pour x € K", déterminer lim ||z,
p—+o0



Probléme V (bonus)

Soit E un K-ev normé et Ny, Ny des normes sur E qui définissent une méme topologie, ¢’est-a-dire
les mémes ouverts. Les normes sont-elles équivalentes ?



