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Feuille d'exercices n°50

Exercice 1 (**)

Déterminer le rayon de convergence des séries entières suivantes :
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Exercice 2 (**)

Soit f développable en série entière sur R et (xn)n ∈ (R∗)N véri�ant xn −−−→
n→∞

0 et f(xn) = 0

pour tout n entier. Montrer que f est nulle.

Exercice 3 (**)

Montrer les égalités :
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Exercice 4 (***)

1. Déterminer le rayon de convergence de
∑
n⩾1

xn

√
n
. On note S sa somme.

2. Déterminer de deux manière di�érentes lim
x→1

S(x).

3. Déterminer un équivalent de S(x) pour x → 1.

Exercice 5 (***)

Déterminer le rayon de convergence puis la somme des séries entières suivantes :
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Exercice 6 (***)

On pose ∀n ∈ N Wn =
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Déterminer le rayon de convergence puis la somme de
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Exercice 7 (**)

Soit n entier. Un dérangement est une permutation de [[ 1 ; n ]] sans point �xe. On note Dn le
nombre de dérangements de [[ 1 ; n ]] avec D0 = 1 pour convention.

1. Justi�er ∀n ∈ N n! =
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2. Montrer que le rayon de convergence n'est pas nul puis déterminer la somme de la série

entière
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xn.

3. Déterminer lim
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Exercice 8 (***)

Soit
∑

anz
n une série entière de rayon de convergence R > 0. Déterminer les rayons de conver-

gence des séries entières :
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Exercice 9 (***)

Soit z ∈ C. Montrer
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Exercice 10 (***)

SoitA ∈ Mp(C). Déterminer le rayon de convergence puis la somme de la série entière
∑
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en fonction de χA.

Exercice 11 (***)

Déterminer le rayon puis un équivalent en 1 de la somme de la série entière
∑
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.
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