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Feuille d’exercices n°86

Exercice 1 (**)

Soient p et ¢ deux nombres premiers distincts. On note n = pq. Soit d entier premier avec
w=(p—1)(qg—1).

1. Justifier qu’il existe un entier e tel que de =1 [w].

2. Montrer VeeZ 1% =z |n]

Exercice 2 (***)

. . . 2im n-l ., 2
Soit n entier impair, w =en et Z = > w*" . Calculer |Z|".
k=0

Exercice 3 (***)

Déterminer les entiers n > 2 tel que ¢(n) divise n.

Exercice 4 (***)

Soient m, n des entiers non nuls. Etablir

(3" —1)A (3™ —1)=3nm ]

Exercice 5 (**%*)

Soit p nombre premier impair. Déterminer le nombre de carrés dans IF),.

Exercice 6 (***)

Soit p entier avec p > 2. Montrer le théoréme de Wilson :

(p—1)!'=—1[p] < p premier

Exercice 7 (***)
1. Soit p > 2 un nombre premier. Montrer :
—1 carré dans F, <= p=1 [4]

2. En déduire qu’il existe une infinité de nombres premiers de la forme 1+ 4n avec n entier.

Exercice 8 (***)

Soit n un entier avec n > 2 et p un nombre premier. Montrer

wint) = 35 | ]

k
k=1 LD



Exercice 9 (***)

Soit p premier et k entier. Montrer que

Exercice 10 (**%*)
Soit n > 3 entier impair.
1. Soit p nombre premier impair et « entier non nul. Montrer
=1 <= z==+1[p°

2. Combien y-a-t-il d’éléments x de [1; n — 1] vérifiant 22 =1 [n]?

3. Déterminer le nombre de carrés de U(Z/nZ)?



