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Question partie I h iii)
On souhaite montrer que lim

n→+∞
H(x + n) = 0, on sait que cette limite existe par décroissance

positivité

On remarque que t 7→ tln(t)

1− t
est prolongable par continuité sur le segment [0, 1] elle est donc bornée

sur ce segment par un réel M alors

∀x ≥ 2, | H(x) |≤
∫

| tx−1 tln(t)

t− 1
dt |≤ M

∫ 1

0
tx−1dt ≤ 1

x
.

d’où le résultat par passage à la limite
Partie 2 question b)
J’ai déliré sur mes primitives∫ +∞

1

dt

x+ t2
= [− 1

x+ t
]+∞
1 =

1

x
et∫ +∞

0

dt

x+ t2
= [− 1

x+ t
]+∞
0 =

1

x+ 1
finalement

H(x) ∼ 1

x
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