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Soient E un K-espace vectoriel de dimension 3 et un endomorphisme ¢ € L(E) tel que ¢* =0 et
@2 #0. (On anoté ¢? = poywet Y3 =popoq.)
1. Montrer qu’il existe un vecteur ug tel que la famille (u, p(uo), p2(up)) est une base de E.
2. Ecrire la matrice de ¢ dans cette base.
3. En déduire qu'un endomorphisme commute avec ¢ si, et seulement si, il est de la forme aidg + 8@+ 2
oll «, 3, v sont des éléments de K.
4. Déterminer tous les endomorphismes de Ko[X] qui commutent avec
f: KQ[X] — Kz[X]
P = P
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