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Lyose Champollion — 2022-202

Indormatique MPT

Donc pour soute farmule G tello que <G & BLF), ¢ (2(~G)) = V.

b) Soit G, H deux focmnules slles que G v H @ £(F). On pourrait utiliser le
mie style de rédaction que pour la guestion précédente mais en vooci un
autre. Ona

#1G v H)) = glagy += (a6 v ayl)

d'apris la question 7. De plus par définition de ¢' ot de la tekle de vérité du |
vaona:

# lcen) = p{G v H)

= max(@{G), p{H))
= max(g'(ag). ¢'{e )
= g'lec Vag)
La table de vérind de = permet ared de conduse que pour touses farmvades |

C.Hwlles que G v 5 € E[F), g (1(GV H)) = V.

€] Les deux questions procédentes montrent qoe toutes les clauses de T(F)

!%:tlﬁ%...i?a.?t?z -
$(F) = V puisque ¢ satisfait F par hypothase, Doec ¢ T(F}} = V.
9. Ltnooo sest pes tris prbcs I, il faut bien supposer que ¢ est une vabaation

war S(F) et pas simplement sur £(F),
(1} On maontre ba propeiées » o F') = ¢'(50) « par pae inducticn sur &' € S(£).
S € V(E) aloes P(E') est vérlfide de par Ia définition de 9, Sinon, comme
F e Lit intervenir que Jes opérateurss - et v, J en va de méme de ses sous-
formudes. Soit F' & S(F)\ V(F):

() SUF' = <G evie G € S{F) et P(G). Comme ¢ satistalt T{F), ¢ satistait

en particuller Ia civuse 1 F) = #~G) ot done ¢(e.g =+ ~ag) = Ven|

Dans ce cas, P{F') est blen vrade.

{b) De mbsme, sl ' = G v Hob G, H & SIF) tellies quo P(G) et PUH) scent
wraies. Par hypothise, ¢' satisfalt T{F) dooc en partioaier la clause
HF') = HG v H) done gleg.u o (46 ¥ eg)) = V en atilisant lo ques-
thon 7. On en dédult que ¢'(az.u) = ¢'(sc ¥ o) puis que :

#(F) = plGVH) (puisgae F' = G v H)
= max(@(G). ¢l H)) (par définiton du conmectesr v}
= max{¢lac), ¢'len))  (car PG} et P(H) sont vrales)
- glag vag) (par définition du connectear V)
= @legul (@apeds I'égalint ci-dussus)
= 7ler) (puisgae F' = G v H)

D o con s, PUF') ot wrain.
(2) On en déduit immédiatemment que () = ¢'(e;) = ¥ puisque ¢ satisfait
T{F) doee en particulies sa premidee clause ap.

ML La question 3. moevire gue si F est satisflable alors 7(F) I'est aussl, La question
9. mevine la ndcproque, Cest-d-dice que s TIF) est satifiable aloes F et st
Las focmules Fet T{F) soet donc dquisetisfiables.

11 Soit F unw forsule e fuisant inbervesds que les connecteuss - ot v. Montroes
que Ia foemule T(F) satisfait toutes les propridtés requises par de théockme T

« La formule T{F) est sow forme normale comonctive par construction
* La question 6 assure que L taille de T(F) et lindairw en la wille de F
* La question 10. sseeure que F et T(F) sant équisatiafaibles

utilisant la question 7. D'aprés |a table de vésité de ~, celn tmplique Le thécetme T est doow démnontné pour toutes les focmules gut ne font intervendr
que ¢'(e.g) = ¢{56). O a dooc:

#(F) = ¢(-G)
wV-3(C)

-V - g'lag)
= #'(-ag)

= #la.0)

= #lap)

nicolan.pecteuxicpge.infc

Q.._-A.l\ols
(par défiration du connecteur -)

(car P{C) est vrade)

(A nouvesu par Séfinition de -}
(' apei | dgnlith o disaus)
tpulsque ¥’ = ~G)

| que lis connectiars - ot v,

12, O corsadioe les équivalences suivases, pour G et H deux foemules 3
| GAHS ~{~GY~H)LG = HE (~CYH)RG s HE ~[~[~GVH) YV ~{-Hv
, G} Ona remplact un connectrur per 4 phas huit connecieurs. On m daduit
. que toute foemule F est dquivalente 2 une formule £ ne faisant Intervends que

~at v dont la tailke viridie |F'| 5 8|1 On montsw sars difSculté que ls focmule
T(E') satisfait foutes les propeiéeds voubues du théoreme T



