
Résumé des règles d’inférence de la déduction naturelle

Règles de la déduction naturelle intuitioniste pour la logique propositionnelle

Symbole Règle d’introduction Règle d’élimination

>/⊥ >iΓ ` >
Γ ` ⊥ ⊥éΓ ` ϕ

¬
Γ, ϕ ` ⊥

¬iΓ ` ¬ϕ
Γ ` ϕ Γ ` ¬ϕ

¬éΓ ` ⊥

∧
Γ ` ϕ1 Γ ` ϕ2 ∧iΓ ` ϕ1 ∧ ϕ2

Γ ` ϕ1 ∧ ϕ2 ∧é,gΓ ` ϕ1

Γ ` ϕ1 ∧ ϕ2 ∧é,dΓ ` ϕ2

∨
Γ ` ϕ1 ∨i,gΓ ` ϕ1 ∨ ϕ2

Γ ` ϕ2 ∨i,dΓ ` ϕ1 ∨ ϕ2

Γ ` ϕ1 ∨ ϕ2 Γ, ϕ1 ` ψ Γ, ϕ2 ` ψ
∨éΓ ` ψ

Ñ
Γ, ϕ ` ψ

ÑiΓ ` ϕ Ñ ψ

Γ ` ϕ Ñ ψ Γ ` ϕ
ÑéΓ ` ψ

aucun ax
Γ, G ` G

Γ ` ϕ
aff

Γ,∆ ` ϕ

Règles additionnelles pour la déduction naturelle classique

Tiers exclu.
te

Γ ` ϕ ∨ ¬ϕ

Élimination de la double négation.
Γ ` ¬¬ϕ

¬¬éΓ ` ϕ

Raisonnement par l’absurde.
Γ,¬ϕ ` ⊥

abs
Γ ` ϕ

Règles additionnelles pour la logique du premier ordre

Symbole Règle d’introduction Règle d’élimination

∀ Si x /∈ FV(Γ) :
Γ ` ϕ

∀iΓ ` ∀x, ϕ
Si vars(t) ∩ BV(ϕ) = ∅ :

Γ ` ∀x, ϕ
∀é

Γ ` ϕ[x 7→ t]

∃ Sans condition :
Γ ` ϕ[x 7→ t]

∃iΓ ` ∃x, ϕ
Si x /∈ FV(Γ) ∪ FV(ψ) :

Γ ` ∃x, ϕ Γ, ϕ ` ψ
∃éΓ ` ψ
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