MPSI — COLLE 21 (24 AU 28 MARS 2025) : POLYNOMES - DL

Chapitre 18 : DL - Révisions :
“simple”

formulaire -+ calcul

Chapitre 19 : Polynémes

1 — Généralités

2 — Degré, coefficient dominant

3 — Arithmétique dans K[X]

Seulement : relation de divisibilité, polynémes associés, théoréme de la
division euclidienne, lemme de Gauss.

Aucune autre question spécifique sur ce théme n’est attendue lors cette
colle : pas de calcul de PGCD, de PPCM, de coefficients de Bezout.

4 — Fonctions polynomiales

a — Racines d’un polynéme

Application a la factorisation. Majoration du nombre de racines par le
degré.

QUESTIONS DE COURS

» Propriété. V (P, Q) € K[X]?, deg(PQ) = deg(P) + deg(Q).
» Propriété. V (P, Q) € K[X]?
deg(P + Q) < max (deg(P), deg(Q)).
» Propriété. Deux polynomes P et () de K[X] sont associés SSI il
existe un scalaire A € K* tel que @) = \P.
ET Conséquence : deux polynoémes associés ont méme degré.

» Propriété. K[X]* = K* ('anneau K[X] est commutatif et intégre,
mais ce n’est pas un corps).

» Propriété. L’'anneau (K[X], +, x) est intégre.

» Lemme. Soit P € K[X], P # 0. Il existe un unique polynome
unitaire associé a P.

» Lemme. Pour tout o € K, le reste dans la division euclidienne du
polynoéme P par le polynome (X — «) est le polyndéme constant
P («).

ET Conséquence : « est racine de P SSI (X — «) divise P.



