MPSI — 10 octobre 2022

TEST SUR LES FONCTIONS I

1
a/ Pour tout réel z € I = | —1,1[, on pose : f(z) = 112 Déterminer 'expression de f™(x) pour tout
x

1/ Soit n un entier naturel quelconque.

réel z de I.
b/ Pour tout réel z € R, on pose : g(x) = (4o + 1) e~*. Etablir que :
Vo e R, g™ (z) =e P, ()
ou P, est une fonction polynomiale que 'on explicitera.

2/ Résoudre dans R’ I'inéquation

(I) . x3w2+31 < \/E 20+2

1
3/ Soit  un réel. On pose, pour tout entier naturel non nul n : u, =1 —4/1+ —.
n

a/ Pour tout réel x > —1, on pose : f(z) = /1 + x. Rappeler la formule donnant le développement limité a
Iordre 1 en O de f.

b/ Déterminer en fonction de § la limite : lim n’u,,.
n—+oo

4/ On considére, pour tout n de N les fonctions :

n x

xre

fnixeR+—
n!

ott £ désigne la dérivée n-iéme de f,.

a/ Calculer, pour tout x de R, Ly (), Ly (x) et Lo (x) .
b/ Montrer que :

- (—1)k Yk
Vne N,Vz € R, L, (z) = x”.
5/ (Technique) Calculer :

Jim (3%—2%)”

n—-+0o0o



