CORRECTION D’EXERCICES DU TD 7

Exercice 1 :

b) on reconnait la forme u' x u=> qui s’intégre en 7“774 :
T — 1 () est une primitive de x — TS sur |1, +ool.
c) Vo € R* L _chz = —— admet pour primitive z — In(—sh z) sur R*
tha = shaz - th x -
d) on reconnait la forme  qui s’intégre en In |u) :
“ 2
T %ln(l +2%) est une primitive de x — i3 sur ] — 1, +o00l.

e) on reconnait ici une fonction de la forme u'u=1/? :
1

x +» ———————— admet pour primitive z — 2/tan(z) sur ]0, Z|.
cos? (m)\/m
I
g) on reconnait ici une fonction de la forme ﬁ :
sh
T —1+C}(1§2:c) admet pour primitive z — arctan(ch(z)) sur R.

!
e . u
h) on reconnait ici une fonction de la forme 2B -

x dmet imiti —1 R
T T3P admet pour primitive x B(+2) sur R.
Exercice 2 :
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On cherche deux réels a et b tels que
1 _a. b a2z +1)+bx
r(2z+1) z 2x+1  z(2x+1)
c’est-a-dire tels que { za + b i (1)
a =1 et b = —2 conviennent. On a alors :
21 2 ) 6
fo = /1 <5 T 1) dz = [In(z) — In(2z + 1)]] = In(2)~In(5)+In(3) = In <g>

Exercice 3 :

a) Calcul de linéarisation :

cos(3z) + 3 cos(x)

eix+67iz 3 1 ) . ) )
f(:L') — < ) — g (6311 +3€zm +3efz:n +€73zz) —

2 4

sin(3xz)  3sin(x)

F:zw 1o+ 1 est une primitive de f.

9 N . sin® (z)
b) f(x) = (1 — sin®(x)) cos(x), donc f admet pour primitive x +— sin(x) — —3



Exercice 4 :

En utilisant les formules trigonométriques, on obtient :
1
Ve eR  cos(2x)sin(3x) = §(sin(5x) + sin(z))

cos(ox cos(x
Par conséquent, une primitive de z — cos(2z) sin(3x) sur R est z — — 1(0 ) _ 2( )

Exercice 8 :
e Primitive F de z — xsin®(z) qui s’annule en 0 : F(z) = [ tsin®(¢)d¢
On effectue une intégration par parties avec u/(t) = sin(t) et v(t) = tsin(t), ce qui donne :

F(z) = [—tsin(t) cos(¢)]5+ I(sin(t)th cos(t)) cos(t)dt = —x sin(z) cos(x)+ sin” (1) + ' t cos?(t)dt
0 2 1o Jo

Et /0 t cos (t)dt/o t(1—sin (t))dt/o tdth(z):ng(:c)

. . 2 2
On en déduit que : F(x) = —xsm(x; cos(z) +sm4(z) +%

t(1—cos(2t))
2

on peut calculer autrement F(z) en notant que tsin®(t) = , on exploite alors la linéarité de

Pintégrale et on intégre t cos(2t) par parties
D /OI(tJrl)ch(t)dt = [(t+1)sh(t)]g/ox sh(t)dt = (z+1)sh(z)—[ch(?)]§ = (z+1)sh(z)—ch(z)+1

x +— (x4 1)sh(z) — ch(z) + 1 est la primitive de x — (z + 1)ch(z) qui s’annule en 0.



