Sup MPSI, Lycée Jean Perrin, 2023-2024.

Fiche 67 : Td du 11-04

Exercice 1

Justifier la convergence et calculer les sommes des séries suivantes
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Exercice 2
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Dans cet exercice, on s’intéresse a la série S de terme général ( ) et du coup a la suite des sommes partielles définie
€N

par,sin € N :

1. La série S est-elle absolument convergente ?

2. Montrer que la série S est convergente.
Dans la suite, on cherche a déterminer la valeur de sa somme S...

3. on pose, si z € [0,1],

2n 2n+1
un(x) = Z(—l)kacwC et v, (z) = Z (—=1)Fa?
k=0 k=0
Montrer que
1

4. Quelle est la valeur de Sy, somme de la série S'7

Exercice 3

Soit z € C avec |z| < 1.
1. Montrer que les séries (3, oy nz") et (3, ey n?2"™) convergent.
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2. Sous réserve de convergence, calculer ) ' n(z" — 2"*') et en déduire la valeur de )~ jnz".

3. Calculer la valeur de : Y o2 n®z"

Exercice 4
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1. Montrer que la série >, -, ( 1/)5 converge (on pourra étudier la suite des sommes partielles).

2. Démontrer que pour n — oo : (=1)" = (=" . (=" +o0 1 .
Vn+ (=1)» N n nyn n\/n
fo - =
3. Etudier la convergence de la série —_
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4. Qu’a-t-on voulu mettre en évidence dans cet exercice ?




