Sup MPSI, Lycée Jean Perrin, 17-03.

DM 4 pour le 24-03.

Pour n € N, et 0 < k < n, on considere les polynomes :

By = (Z) XH(1 = X)*

1. Représenter sur un méme graphique les fonctions By pour k =0,1,2,3 et z € [0, 1].
2. Etudier B, sur lintervalle [0, 1].
3. Calculer

n
§ Bn,k
k=0

En déduire que pour tout n et 0 <k <n, x € [0,1], Bx(x) < 1.

4. Vérifier
I n . n—1
k) \k—-1

(domaine de la relation & préciser) en déduire : Y ,_, kB, pour n € N.
5. Calculer : Y, k(k —1)B, .
6. Montrer que pour tout n € N, la famille (B, 0, Bu1, ..., Bny) est une base de 'espace R, [X].

7. Déterminer les coordonnées de (1, X, ..., X™) dans la base précédente.



