TD D1. Systémes linéaires

’Exercice D1.1 ‘
Résoudre les systémes linéaires suivants.

! r+2y=>5 20 —y+ 22 =2 z+y=0
Nz—y=-1 " 4. {x+y+z=1 : 6. 2x+y=1
2— i)z + (3+i)y =1+ 2i rtz=1 rt2y=-1
"\ B+20)z+ (1 +5)y=—-2+3i : {x+y+z:1

3. {3z +2y+2=1 , 9. ¢3x—-3y+2z=2 , g r+y+z=1
r4+y—2z=-1 —zrz+y+4z=4 |3z +3y+32=3
Exercice D1.2‘ ¥
Résoudre les systeémes linéaires suivants.
z+y+22=0 c+3y+2z2+t=-2 r+y—z2—s+t=0
20 4+5y—3z=1 5 204+ Ty +32=-5 3. ¢2x+y—4z4+4t=0
3r+6y—z=1 |3z +8y+T7x+11t =13 42y —32+s5—t=0
dr+Ty+2=1 —2z — 8y — 224 6t = 18
’Exercice D1.3‘ ¥
Résoudre les systémes suivants, en fonction du paramétre a € R.
] r+y=a 2c+y—3z2=1
| —z4ay=1 4. {x+3y—22=2 :
Tx—4dy—a’z=a—4
r+y+z=1 r+ay+2z=a
2. rtay+z=2 , 5. —2x—|—y—|—(a—2)z:1 ,
20 4+2y+32=3 ax +y+2z2=2a-1
ax+y+z=1
r+2y—3z2=1 6 rtay+z=a
3. Sx+3y—4z=2 , ety taz=1
20 +3y —Hz=a rt+yt+z=a
Exercice D1.4‘ o3
1. Résoudre, en fonction de a € C, le systéme
r 4+ ay + a*z = 0

ar + Yy + az =
62m+dy+z
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2. Soit a,b,c € Cet j = ¢S En exploitant la relation 14 j 4+ j? = 0, résoudre

r + y + =z a
r + jy + j%z = b
x + Py + jz o= c

’Exercice D1.5‘ ot el
Soit a, b, c,d € R.

1. Lorsque a,b, ¢,d sont deux a deux distincts, résoudre le systéme

xr + vy + =z =1
ax + by + cz = d
ar + Vy + Pz o= &2

2. Que dire de ce systéme dans les autres cas?

’Exercice D1.6
Déterminer le rang des matrices suivantes.

1 2 -1 1 -1 0 2 2 2
I.A=12 1 0|, 2 -1 1 -1 I
-1 1 0 2. B= 3 3 =2 4 3. 0= 2 3
4 3 -1 1 -1 0
Exercice D1.7‘ Lo
Déterminer en fonction des parameétres le rang des matrices suivantes :
l1—a O 0 1 1 1 1 1
1. A=| -1 2-—a 1 ) 2.B=|b+c c+a a+d|, 3.C=|a b
2 0 3—a be ca ab a’ b

’Exercice D1.8‘ tol o

Soit n > 2 un entier et by,...,b, € R. Résoudre le systéme
1 + 22 = 2b1
T2 + w3 = 2bo

Tp-1+ Tp = 2by_1
1 + x, = 2b,

1 0 1
1 0 -1
1 -1 0
1 2 3
1
c
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